Keparaio 1:




« 'Eva umoolvoro S C R” Aéyetal Kuptd av
l—ax+ayel, Vx,yel, ae€c]01]

« Houvépmonf:S C R" —» R, pe S kuptod, AéyeTal KLPTH av
Vx,yeS, ae€]01]
(I —a)x+ay) < (1 —a)(x)+ af(y).

« Houvapmon, f: S C R" - R pe S kupto, Aéyetal avotnpd
kupthav Vx,y € S, x # y,a € (0,1),
A —a)x +ay) < (1 = a)f(x) + af(y).




« Oplopde Nopuag ||.]| otov R™: Mia cuvdptnon pe medio opiopol

1o R" kat medio Tpwv R Aeyetat voppa av kavorolet Tig
C il =0 Y e R

|
2. |l =0 ey kalove ey =)

3. |lax|l = |alllx]l, a€eR, xeR"
d. | byl = bl il Ve y el lR
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e [Napadeiypara Nopuwv:

. |Ixllo = max |x;]
1=l = n

. lxll = | x; |
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o Emonuaivetat mwg n vopua ||.[|, emayetal amod
EOWTEPIKO YIVOUEVO.

e YT1EVOLUICOLUE TTWC TO EOWTEPIKO YIVOUEVO

opifeTaLwe X Vo= (X Yy i=(x. V) 1= Z Vi




« Eotw ||.|| vopua otov R". ‘Eva cbvoro § C R” eival
oaypévo av unapxel otaBepd M > 0, wote ||x|| < M, yia
KGBe x € S.

« Olec ol voppeg otov R” eival icodOvapeg, dSnAadr) urmdpxouvy
otaBepéc ¢ > 0,C > 0 wote
cllxll, < llxll, < Clixll, VxeR”

¢ [poooxn: H mapanavw 1010tnTa 1ooduvapiag AEN woxvel oe




e Emonuaivetal Spwe mwe ol otabepec ¢,C
eCaptwvtal amod tnv diotaon. MNx., x € R”,
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el s llall e g il

o nT P lxlly < lxlly < el




« Eva olvoro § C R” Aéyetal avokto av Vx € S vndpxel >0, woTe
B(x,0) C S

e YrevoupiCovpe 0TI CLUBOAICOLUE TNV AVOIKTA OPAIPA PE KEVTPO TO X KAl OKVTivVa
6>0, To olvoro: B(x,0) = {y € R" : ||y — x|| < 6}

« Eva obvoro § C R”, Aéyetal KASIOTO Qv TO CUUMMANPWHA TOU Eival AVOIKTO.

« YmevBupuon: S C R” sival KAeloTd av kat Hovo av TEPIEXEL TO OPLO KABE
OUYKAIVOUOQC OKOAOULBIaC CTOIXEIWV TOL .




« Oplopde (Ohkov) Ehaxiotou: Eotw f: S C R" — R ovvéptnon. To X
AEyeTal onueio (OAkoL) ehaxiotou TNG foto S av f(X) < f(x) yia k&Be
x €.

« Oplopde Tomkol EAaxioTtou: To X Aéyetal onueio Tomkol ehaxiotou TnG f oTo
S av vndpxet 6 > 0 téTol0 WoTe yia KABe x € B(X, 0) N S va ioxvel

Jf(X) < f(x),

« Oplopoc (OAko0) Meyiotou: Eotw f: S C R" — R cuvaptnon. To X
A&yeTal onueio (oAikoL) peyiotou NG foto S av f(X) > f(x) yia kdbe x € S.

Opiop6G Tomikow MeyioTtou: To X




« Oewpnua 1: Eotwf : S C R" - R ouvexnc ouvéptnon Kal
S C R" un kevo, cupmayég olvolo. TOTeE N f €xel TOLAGXIOTOV
£va onueio ehaxiotou oto .

« Oplopoc MeoTtikne Zuvaptnone: Eotw S € R” un kevo,_un-
gpayuevo olvoro. H f Aéyetai meoTikr (oto S C R") av

lim  f(x) = + oo
|x|| = 00, xES

C KAl TTIIEOTIKN

- Qewpnua2: Forwf: SCR" > Ro
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nodeién Bswonuarocg 2: (Ynodelgn) Eotw x, € S. Enedn n f
eival TTEOTIKr), LTTAPXEL r>0, TETo WoTe yia kKaBe x € S, ||x]|| > r
va oxvel f(x) > f(xy) . Emopévwe apkel va SOUAEPOLUE OTO
obvoro O = {x € R"[||x|| £ r} N S. To cbvoro O sival pn-
KEVO, KAEIOTO, KAl PPAYUEVO, ETTOPEVWC €ival ocuptTayec. Apa
emeldn n f eival ocuvexne amd 1o Oswpnua 1, LTTAPXEL TOLAAXIOTOV
va onpeio exaiotou oto O, £0Tw To X;. Emopévuwg undp




. Qewpnua 3 Eotw f: S C R" — R kuptr) ovvéptnon, pe
S kKupTO. TOTE TO X € S eival onpueio ehaxiotou e foto S
av Kal pévo av eivatl onueio Tomkol eAaxiotou Tng f oto S.

. Arodeién: Apkei va deiovpe OTLav To X € S eival onueio
TOTTIIKOU eAaxioTou TNC f oTo S TOTE eival onpeio (OAKoD)
ehaxioTou NG f oto S. Emeidr) to S eival kupTd, Exoupe OTI
viax € S, kata € (0,1], 1o oTowkeio,

(l—-a)x+ax=x+alx—Xx) € §. Tore Moyw NG




J(X + alx — %)) — f(X)

= Y
x€ S, ae (0,1]. Enedntox € S eival onueio TomkoL ghaxiotou TG f oTO
S, vmapxet 6 > 0, tétolo wote Vy € S,||y — X|| < 0, vaoxvel f(x) < f(y).
MNapatnpeovpe étiyia a € (0,1] apketd pikpd o otoieio y := X + a(x — X)
IKavorrolel Tnv oxéon || X + a(x — X) — X|| = al|x — X|| < o, emopévwe 1oxLEl
f(x) < f(x + a(x — X)), mou onuaivel 6Tl
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a
Emopevwe To X eival onpeio oAkoU eAaxioTou.

(ouvéxela amdédeiénc) 1 1ooduvapa: f(x) — f(x) > le
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