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H ENNOIA TOY APIOMOY

GOTTLOB FREGE

O Frege (1848-1925) eivan évag and tovug Bepehiwtég g oUyyxovng pabnpatirig
hoyuxfic »at, ¥atd tov Michael Dummett”, «o mpdtog olyyxgovog @Lhéoopog»,
eneld Séxetal Ty hoywa wg Bepého g prhodopiag xar Gy m yvwooroyia, dnug
oupbalver and v enoyy Tov Descartes. Zmv Evvowoypagia tou (Begriffsschrift,
1879) o Frege nagovotatet 1o mpdto poviépvo ovompa royuxig (ahhd o oupGohr-
opéc Tov eivar Svoxenotog xat emxparel n yoah rov npétewve o Giuseppe Peano),
ota Oeuéiia me ApBuntuaic (Die Grundlagen der Arithmetik, 1884) Siatvmver
Béom 1oV «hoyLrLopot», CUNpOYA e TNV ool 1 aptBun Tl avayetar o Aoy,
oo ditopo Baauxéc apyéc e aptBuntixic (Grundgesetze der Arithmetik I: 1893, I1:
1903) npoonafei va vhorounoet To TEGYPaupd Tov.

H emhoyi ov dnpooiedetat ed® eivar and ta Oeuéiia mg apiBunrixg xal xa-
AOmTeL Tig agaypdgovg 55 éwg 91+ oL nagdypapol 55-86 avijrouy 0To TETAQTO KE-
pdhato ov éxel Tov Titho «H évvora Tov agiBpov» xal oL napdypagpol 87-91 avij-
HOUV 0TO TEPNTO REPAALO ToV ExEL ToV Titho «Zvpnépaopas. Mo petdppaon ba-
alotra 010 YegRavixd npwtdTUNo Rat oupbovkedBnxra g petapodoeg Tov J. L.
Austin (Blackwell, 1953) xai tou M. S. Mahoney (ot oulhhoyi twv R. Benacerraf xat
Putman, Blackwell, 1964).

H avaywyr e apBpuxig om Bewpia twv ouvérov? Baoilerar omy évvora mg
woorhnBuxbmrag o ouvéhwv, 1 onoia egpunvedeETar wg vk juag ap@LULOVooT-
RAVING anetkéviong Tov Eveg ouvéhov névm oto ahho. Av dnhadi pe J(@, a, 6) oup-
Bokioovpe v mpdTaom

N @ eivar apgiuovooipaviny ouvvdgtnon pe tedio oplopol to a xai nedio
Ty 1o 6,

t61e 1 LoonhnBixdTnra opiletal wg eEng:

(1) a~6=y(39p)J(p.a.6).

H dratimwon msm npotaons J(p, a, 6) axaitel tovhayiotov tpitobabpia Bewepla pe
nedio avagopdag PY(D), Snh. 1o oivolo twv ouvékev and dropa tov D. H oxéon a~6
elval pua oyéon wodvvapiag, enopévag dapepilel to olivoro PXD) oe tdEeig Loodu-
vapiag. H takn omyv onoia avijxel 1o atvoho a Aéyetal thnBundg aplBpog tov a xat
ovpbohiterar pe o card(a) 1| pe Ghhovg TpdIOUE.
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Oétoupe, hownov,
(2) card(a) =« {x: (3¢) J(p, a, 6)}.

Av dexBoipe Ty Urtagkn piag ovidmrag mov aviiotowyel oy ddmTa «diigogog
TOV EXVTOV TOU» AL TNV OVORATOUE ReEvO ouvoko A, dnhadi av BEooupe:

(3) A= g lx:x#x},
pmopovpe va oplaoupe tov pundév wg
(4) 0=y card(A).

Eneidn 1o %evé ovvoho mov avriatolyel ok xamyopipata juag BEong etva povoon-
pavra ogLopévo Adyw g extaotaxis onpactokoyiag, o undév Ha eival HOVOOUVOLO,
Snh. ovvoho pe éva pévo otoiyelo.

(M 0={A}

[a va opiooupe Ty évvola tov dpecov draddyov, opilovpe tpdta my éxgoaon o z
elvar SLddoyog tov x, oupbohnd Szx, Oétoviag

(8) Szx = yrcard({y: y = xU{x} })’
enopévwg n ouvapton S opiletat wg
(9) S=gfzx:z=xUx}}.

Téhog, yia va oploeL Ty évvola Tou uotxol agBpon o Frege tagotngel 6Tt to 0%-
voho N 1oV Quowrdv aptfudy elvat 1o edxy1oto and Ta ohvora Tov negLéxouy Tov 0,
Tov diédoyo Tou 0, Tov dtadoyo Tou draddyov tov 0 %.0.x.e. H oxéon pe tov 0 evig
aptBpol x 0 oolog avijxer oty chvalda Twv SLaddymv tov (T héyeral Tooyovir ™mg
oxéong dadoyxic, onperdverar pe to §* nai, bdoer g mugurdve rapatijonong,
opifeta we:

(10)  S*(x,0) = g4 (VF) [FOA(V2)[(FyaSzx) — Fz] — Fx] .

Me tov TeAxd THm0 0ploapie To xayOENpa «0 pNdEV Eival TPGYOVOg TOV X», Enopué-
Vg ®at TV 1ot Ta «0 X Eivar Quotkos apLdpdgs, dnhadi fovpe ot

: mu Nx = ...«M-...‘k.au 5
"Exoupe, houtdy, 0ploeL Toug agyixons 6povg g aptBptixng:

umdév(0), w:..wwoxoﬂ.mu. puotrds aptBpog (N) .
n.Xx.
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KdBe emuépove aptBudc eival avBurdotaro aviixelpuevo

55. Tdhoa mov éxovpe padel GTL 1o TEQLEXOUEVO pLag apLBunTinig dnhw-
ong [Zahlangabe] eivar pa 6ebaimon [Aussage] oxetinn pe pia évvoia [Be-
griff], wrogovpe va HoxPACOUNE VA CUITANOMOOUHE TOUG OQLOOVS TOU
Leibniz twv empépoug agtBudv divoviag tovg opropoig tov 0 xal tov 1.

Etowpalépaocte va opicoupte: o aplBudg 0 tatpudlel ot pla évvola av o’
autiv dev undyetal xavéva avireipevo. AAG avtd gaivetal va Looduva-
pel pe aviixatdotaom Tov 0 e 10 «xavévas Tou éxeLty (dia avapopd’ [Be-
deutung] p’ avtd. I't' avtd elval tpotuntéa n axdhovdn dratinwon: o aptd-
nog 0 tarprater [Zukommt] oe pia évvoua, av n npdtaon [Satz] 6t o a dev
urdyetal o’ aun Ty £vvora Lo VEL TAVTOTE, OTLOTTOTE %aL av ElvaL TO a.

Me tov {810 Tp670 B propotoe xavelg va net: 0 aptBudg I tapralel oty
évvora F, av 1) mpdtaom 61t o a dev untdyetar oty F dev oyleL yevird, 6,T
®aL va elvat o @, ®at av ad TIg TPOTATELS:

«0 @ umayetaL otV F» wat o «6 vrdyeta omy F»

TAVTA AmoEEEEL OTL O @ CUNITITTTEL e TOV 6.

[Mpéner axdpa va oploovpe yevird m petdabaon and évav aptBud otov
endpevo. Oa dorpdoovpe v axdhovdn dratvmwon: o aptBuos (n + 1)
tarotdlet oe wa évvola F, av videyeL £va avIre(leEvo a Tov va VILAyeTal
omv Fxauva eivat tétolo hote o agBpdg nva taoLalet oty évvora «umd-
yopar oty F, akhd Sev elpal o a».

56. Avtoi ot opLopol jlag £pxoviat Tooo avbdpunTa, 0To PUIg TWV TPON-
YOUREVOY ATOTELEORATWOV, OV EENEL va eEETo0V|LE TOUG AGYOUS Yia Tovg
omnoloug dev :.“Scoa:m vat Toug BEWENTOVHE LRAVOTOLNTLXOVG.

Mowtog Oa mpoxaléoel evdolaopovg o tehevtaiog ootopds: didtt, yra my
axpibeia, To vonua [Sinn] g éxpoaong «o aplBrdS n TaioLalel omy évvola
G» pag etvar eE{oov dyvwoto 600 To vonpa g éxgppaons «o aptbudg (n +
1) tapréler oty évvola Fr. Aopahdsg, ToQovjLE, Y ONOLIOTOUDVIAS HUTOV

45



G. FREGE

TOV 0QLONO %ot ToV tpoterevtalo, va movpe T onuaivel [bedeute] n:
«0 apBpdg 1 + 1 targudlel oty évvora F»

®at, ®atomy, pe m 6onberd mge, va npoadlopiooupe To vompua g Exgoa-
ong:
«0 aptBudg 1 + 1 + 1 taupidlel oty évvora Fr

%.0.%.€. AMM, yia va ddaovpe Eva yovdpoetdég mapaderypa, Sev umopolpe
TOTE VA Ao paciO0VE, XONOLHOTOLMOVIAG TOUG 0QLOHOVC Hag, av o aptBpude
IovAtog Kaioag taiguatet o pa évvora 1 av autdg o yvwotdg xataxmiig
g Fahhiag elvar apBpog ) 6. Emuthéov Sev prrogolpe pe t 601iBera twv
opLopmY tov potelvoupe va anodelEovpe 6T, av o aplBuds a TalpLdter
atv évvora Fxar o agBpdg 6 tapualer oty (dua évvora, tote nat’ avay-
v a = 6. Aev 0a pogovoaue, AOUTOV, Va ALTloloyOOUE TNV EXpOaa] «O
aLBpdg mov tapLaler omy évvora Fr, xat enopévog Ba pag itav adivvato
yevird va anodelEovpe pia apBuntinng tavtémta, apol dev Ha propoi-
OGULE VO OTOPOVMTOVHE Evay xabopLopévo aplBud. "Exovpe vy avtamdm
611 oploape tov 0 xal tov I oy tpaypativdia Toodlooloape pdvo To
VONUA TOV EXPOATEWV:

«0 apOpdg 0 TaupLdlel oe» ,
«0 apLBpdg I Talpudlel oe»:

alla dev emitpéneton va Egxwoioovpe 10 0 xat to I wg avbumdotara avr-
#elpeEva Ta omola Progovy va avayvmoLotoiv xal dhkny good [wg ta (dia).

57. Edd moéner va eEETAo0VPE RATWS KOAITEQW TL EVVOOUNE IE TNV £x-
POAOY «TO TEQLEXOUEVO pLag aptOpntirig MAwane elvar pia Gebalwon oxe-
ww pe pla évvorar. Zmv npdraon «o agibudc 0 tapialer oty évvora F», 0
O elval povo tpMpa tov xatmyopnpatog, av Oemenooupe dtun évvora Felval
T0 Teaypatxd vroxeljpevo. I’ avtd xav anépuya va o 6t évag aplBpog
onwg o 0, 0 11 0 2 elvar thiémra puog évvoras. O pepovopévog aotBpdc gji-
pavitetal wg avbundotato avuxeipevo, axplbng enetdr amotekel pépoc
g 6ebaimong. IMoonyovpévag ertofpava 6t Aépe «o aptBude I, dGrou
pohog tov ogLoTixol debpov eival va tomobetel Tov 1 ota avuxeipeva.
[Mavto 1 aptBun iy delyver avtd to avBundotaro, dmwg .. 0TV TavTd-
mra 1 +1 = 2. Edd npoéyeL va pracouvpe o€ pia évvora tov aptBpon o va
proel va xpnowponomBel oty emomiun” yu' avtd Sev mEEmEL va pog evo-
¥Ael To yeyovog 6t oy xabnueowvi xofon o aptfude magovoldletar or
RATNYOENUATIXEG HATAOREVES, AUTO Pmogel mavta va arogevyOel. A.x. 1
npdtaon «o Alag €xel T€00epu PeYYaQLar» proel va petalhayel omy «o
apLBpds Twv peyyapudv tov Ala elvon téoospar. E&d dev moénel va md-
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QOVIE TO «Elval» wg anhd oLVOETILXG, GG 0TV TEOTAOT «0 0UEaVOE elval
yahdCiogr. Autd paivetal and 1o YEYOvOg OTL JUTOQOUILE Vi TTOUHE: «0 apL-
pog Twv Peyyapudv tov Ala eivar téooepa» 1) «elval o aplBpdg 4». Edd to
«Elval» €xEL TO vOMua 1ov «tavtiletaw 1 «oupmintew. 'Qote éxovpe pa
tavtdTTa o Gebatdverl 6Tt 1) éxppaon «o aplBpdg TwY PEYYaQLOY Tou
Ala» avagégetar [bezeichnet] oto (8o avuxeipevo oto onolo avagpégetal
N AEEN «téooepar. H poppi Tg tarutdmtag ®uoLapyel avapeoa oTig tpota-
oLaxég poopéc g aotBuntirne. Aev gival aviipEnon evaviiov avtig g
epunvelag to 611 1 AEEN «téooepux» dev mepLéyel TimoTe yua Tov Ala 1y To gey-
yaor. Kai oto dvopa «Kohdpbog» Sev vrdpyel tinota mov va oyxetiletal pe
avaxahupn | Apepinr, ®al dpwe yua tov dlo avBpwno hépue «Kohdubogr»
ROl «AUTOG TOV avarAAVPE TNV APEQLRY».

58. Oa ptopooe raveis va aviiTdEEL OTL, YL TO AVILKEPEVO IOV OVOpG-
Covpe Téooepa 1 0 apLBpdig TV Peyyapumv Touv Ala, dev wroolUpE va ayn-
paticovpe xapia rapdotaon’ [Vorstellung] mov Ba to xabiototoe avbu-
nootato. AMdG yu' autd dev praiel to avBundotato tov anoddoape otov
aplBpd. Aopakng Ba MBeke xavelg va TLOTEVEL OTL, GTAV EXOVNE TNV TAQG-
0TOoN TECOROWV ®ovrridwv ndvw ot éva Lapl, mapovolaletal vt Tou va
aviiotouy el otn MEEN «Téooepa» — avTd Opmg elva Yevdaiobnon. Prdver va
ore@Oel navelc éva mpdovo MBAdL rnat va doxipdoel av 1 tapdotaon ah-
Aater, GTav avixataoTOOVRE T0 0ELoTO APBRO pHE TO aELtBunTIrd «évax,
Tirote Sev pootiBetat, EVO OTNV TAEACTUON ACPAADS VITADLEL HATL OV
avtiotot el ot AEEn «pdowvogy. Av pavraotel xavelg v tumrwpévn AéEn
«prthe»’, 11 autd Sev Ba onerel kuvévay aotBpd. Av thoa avapwtnlodpe
nooa ypappata ExeL 1 AEEN, 1o amotéheopa eivat o aplbpog 4° wotdoo, p'
av10 N tapdotaoy dev xaboplLetal TeQLOOOTEQO, (bt JUTOQEL Va PEIVEL EV-
e apetabinty. Ewoayoviag vy évvola «ypdppa g MEENg Mihe» ava-
RAAOMTOVRE TOV 0ElOpd. Tty MEQIRTWON TWV TECOAPWVY XOUXXIdwV TOoU
Caplov, 1o mpdypa dev elval TG00 pavepd, eneldn eEartiag g opoldTag
Twv xouxxidwv, 1 évvora pag emtbdiletal Too0 dpeca tov dvoxoha nupa-
meolue v taeépubaor] ™e. AEV PTOQOVNE VO OYNUATICOVHE TUEAOTOT
tov aeifpol wg avburdotatov aviikelpévou oUTE wg WOLOTTUL, yiati dev
elvar =t 1o oo ) 1didmTa evog eEEmTepixol aviixeipnévor. Avto elvat
oapEéoTepo oty nepinTman Tov aptBpov 0. Mdatawa Ba mgoorabiooupe va
(PAVTROTOVE 0 opatd Gotpoa. Mropovpe, 6E6aLn, va (pavTtaoToUpnE Evay
0UEAVS EVIEADC ORETUOPEVO [E OUVVE(QR: ahhd o' autd dev undpyet Tinote
7OV Vo avTLototgel o) AEEn «datpox» v oto 0. To povo mou pavidletat xa-
veig elvan pia ratdotaon omy onola Bu NTay Quotkd vo oupITEpaveL: Twpa
OEV WOEEl XUVE(G VoL OEL ®UVEVH (OTOO.
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59. ‘lowg »aBe AEEN va Eunvdel péoa pag x@moto eidog nupdotaons,
axopa xau MEelg dnwg «pudvor® ahhd dev eivar avdyxn n ragdotaon va
avuotougel oto nepexdpevo [Inhalt] mg AéEng: pogel va eival eviehdg
SrapopeTing yia dSrapopetinois avBodmovs. AVt OV #AVOURE TOTE Elval
va pavtalopaote pia xatdotaon Tov axm el pia tpdraon omy onola -
povatdtetal n AEEN" 1, propel va oupbel, n oopouxn MEEN va pépveL Eava
ot pvijun pag ™ yoarti AEEn.

Avtd dev oupbaiver pdvo oy mepintwon twv [yoappatixav] popiwy.
Aev vrdpyel xapia apgrboria 6Tt SEv WTOQOVRE VO OYMUATIOOVIE TaQd-
0Taon TS AdaTacns pag and Tov iAo, MNatl, axdpa xi av yvweilovpe tov
xavova o TEéneL va RO arAaotdooupe T peter T a6do tdoes poots,
0Té BEV RATOPHMVOULE VL RATAOREVACOUHE e T HonBerd g pla etxdva
mov va mpooeyyltel, £0twm xaL apuded, avtd mov BElovpe. Avtd dpwg dev
elvat Moyog dote va apqubdhovpe yra Ty 0000 TA TOLV VITOAOYLOPOD HE
tov ontolo Bonrape Ty arndotao, oVte pag eptodilel va Bemenooupe Ty
andotaom g yeyovog nave oto onolo Ba BepeliwBoiy dhha ovputepdopa-
Ta.

60. ANt Sev PITOQOVIE VA PAVIAOTOVRE AXOPE Ral EVEL TOOO OVYXEXQOL-
pévo modypa, orwg elval n I'n, étol 61wg ™ yvwpifovpe” aprodpaote ot
pia ogaipa péoov peyéBovg, mov Tailel To edho ovpubOrov TS YNS, poro-
vt yvwpiLoupe vahd g n pia Sragéoet Tohl axd my diin. ‘Etor, av xa
ouvyvd N napdotao pag dev ovprinter xaforov 1 avtd tov BEhovpe, ex-
PEQOUILE XOIOELS YLt avTIXElpeEva, OTTWS 1 YN, HE HEYAAN OLyovoLd, andpa
nat Gray TEoxELTaL Yo To péyefog mg.

Suyvé n oxéyn pag odnyel tépa and  pavraocia, alhd w’ avtd dev xabi-
oté abepediwta ta oupnepdopata pag. Kat pohovot, 6rwg paivetal, yia
jpag tovg avbedroug elvar adivatan n orén xmEIc TAEAOTAELS, Eival
®OTE00 SUVATOV 1] OXECN TWV TAQUOTACEWY [1' AUTO TOU OXEPTOPAOTE VAL
elvatl evieh®S emipavelaxt), avbaipetn xat ovpbatin.

"Qote TO 6TL HEV WTOQOVUE VL OYNUATIOOVUE TAOAOTATT] TOU TNEQLELONE-
vou prac AEne, dev arotehel Adyo yia va g agvnfoipe my avagopd [Be-
deutung] /| yia va anoxheioovpe ™ xofon mge. To 61t wotdoo Teivoupe va
10 ®@voupe, opetheral mBavoy oTo YEYovOg OTL GTAV QWTANE Yia TV ava-
@opd Twv MEEwV, Tig BAETOVRE YWELOTE, Row avtd pag odnyel oto va de-
yBovje wg avagopd pia [vonuxn] mapdotaon. "Etot, n MEN yia my ortoia
dev éxoupe avt{oToyn EOWTEQLXY) ELROVA, (PAIVETUL OUY VAL [NV EXEL TEQLE-
xOpevo. AMG moémet xavels mavia vo eEeTalel TANOELS TOOTAOELS. ZTV
noaypatndTTa, o AMéEelg éxovy avagoed pévo péoa oe pla modtaon.
M7opel OL VONTLXES ELXOVES VO (LOQOUVTAL Q00T pag OAO TOV ZaiQd
[rov Srabdtovpe pia mpdTaon], alhd dev elvar aviyun auTég va avTLOTOL-
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xovv ota hoyurd otorgela g xpiong [Urtheil]. Apxel va éxel vonpan
Taon wg OAGT TR ad AUTo Ta REEN TN GVTAOUY TO TEQLEXONEVO TOVG.

Mov paiveTal Twg TEOOPLOPNAS VTS TS TaEaT)ENoNg Elval va (o
SLépopeg SVOROAES EVVOLES, AVARECE TOUG %UL TNV £VVOLA TOU UITELQOCT
xat mBavov n onpaoic g va pny megropiletal ota pabnpatina.

Aev npémnel va BewonBel 6TL To avBUTOOTATO TOV ATALTH YL TOUG (
poug onpaivel 6t Ta aglBpnurd [Zahlwort] avagégoviar o€ »atL,
®ay 0tav Sev elvar péen pag tpdtaomg: Oéhm pévo va aroxielom ) 1
tétouwv MEewv wg xamyopnpdtwv [Praedicat] v yvwplopdtmv [Attri
yrari pua TETola X on ahhoLhVEL XATWE TV avapopd Tovg.

61. Qot600, (owg ATOLOC AVTITAEEL OTL, AXOPK XaL av OEV PLITOEOV)
paviaotovpe ™ I, avn) elvar tdviog éva eEEmTepixd npdypa mov
hapbaver pia xabopLopévn Béon. ARG o apBpdg 4 o elvar; Aev
oUte éEw and pag o0Te péoa pag. Avtd eival owotd, av To evvorjgous
FwELrd Tomo. Ay £xel vompa va xabopiooupe ) Béom [je ovvietayp
tou aElBpol 4 amd avtd dpwg aopEEeL povo OTL 0 4 Oev Elval avTLxrEel
070 %00, 631 6TL dev eival aviwxe(pevo. Aev oupbaiver »aBe avuxelipe
Boloxetal xdmou. M auTi] TV Evvold, axXOp XL OL TAQACTACELS fu
elval péaa pog (wate and 1o déopa pac). Méoo poag vapyouy yayyk
wUTTaEA, awpoopaipua ®th., ahhd rapia tapdotaon. I'Y avtég dev
00UV va xenoporonBoiy xwelkd xatnyopnpata: pia tapdotao Ot
vat 00te apLotepd ovte SeEld puag dhng: Sev €xOUV UITOOTACELS |t
TOUG OV VU PITOQOUY VA TEOoOLOQLOTOUV OF YIMOOTORETOR. AV Opm:
pévoupe va Mépe dL elval péoa pag, TOTE EVVOOUIE OTL ELVUL UTTORELUEV!

AMLG %L av axdpa to vroxeipevo dev xatahapbavel xapia Béon o
00, THE eivan Suvatdv o apLBpds 4 mov elvar avuretpevirdg va un 6o
Tt wovBevd; Eyd opwg vroomilom ot edm dev vtapyer rapia aviiyg
Eival yeyovog 61 0 apbpog 4 eivar axpibng o (diog yia 6houg ool ¢
AoUvIaL |’ auToV: utd Opwg SEV EXEL Rapia oxEON RE TN YWEIHOTYTU
ovpBaivel va xatéyel Tono »abe avurelpnevind avuxeipevo [objective
genstand].

e va éyovpe tyv évvora Tov aotBpov, Tpémxel va 1poodioplCOVNE TO v
™ aptBunTixg TauTéTyTAC.

62. Aowtdv, g juug divovral ow aptbpol, av Sev wropovpe va égoup
odotaon 1 eronteia’ [Anschauung] tovg; Ou AéEeLg éxouv avapopd
OTO CUVATAETIONO TNg Teotaons. TTpéneL, howtdv, va opioovpe To v
nag pdtaons oty onoia tagovotaovral ta aplBuntixd. Avto, ap
paiverar va agiver peydha teplBmoia, alha éxovpe 1o SexBel o
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aptiunmind meéner va evvonfodv we xdtL ov ovpboriler avBurdotara
avuxeipeva. Kat avtd apxel yua va pag dmoet o tdEn npotdoewy mov
npéneL va Exovy vompa, dnhadi my tdEn exeivov tov tpotdoemy mov ex-
podLovy 10 6TL avayvweloape évav aptfpd wg tov (do. Av yua pog 1o olj-
6oho a avagépetal ot éva avixeipevo, tpénel va Stabétoupe éva xpLtipLo
yia va aropagilovpe oe xdBe mepintwon av 1o 6 elvar to (do pe 10 a,
anOpa KoL oV SEV ITOPOVIE TTAVIOTE VL EQOOUOTOVHE CUTH TO XOLTHOLO.
Zmyv ntpoxelévn nepimrwon, mpénel va eEnyfjooupe to vonua e mpota-
ong:

«0 apLBpdg wou targLdler oty évvoia F elvar o (S1og aptBudg pe
exelvov mov tapLdler oty évvora G,

OMAad1) REMEL VO AVATTOQAYOUILE TO TEQLELOIEVO QUTHS TS TEATUONG 1tE
GAho Todmo, xwelc va XeNnooTocovpe Ty Exgpoaon:

«0 aptpog mov TapLdler oty évvora Fr.

M’ avté divovpe éva yevird xpumolo yia my tavtdémra twv agtbudy. ‘O-
TV [’ aUTOV TOV TPOMO TPOOTOPLOTOVE EVaL HEGO YLat VO (PTAOOVE OE Evary
rabogiopévo aptbud xai va tov avayvweloovue wg tov (Sto aptBud, téte
WTOQOULE VUt TOV a0dMOOUHE Eva aptBunTind wg xUoLo Gvoud Tov.

63. O Hume® pynpovedet éva tétolo péoo: « Otav o aptpoi éxouvv auv-
1e0¢el e TéTowo TEOMO, oTE 0 évag va éxel mdvra pia povada mov va avti-
otouyel oe xaBe povada tov dhhou, Toug Aépe (oovg». Palvetal g tpdo-
pata 1 yvoun 6t 1 aptdun Ttk wotnTa 1 TavTdTnTe TEETEL VA 0QLOTEL
HETW TNG Ap@LUOVOOTRavING avTLoTolgiag #epdilel Gho nal megLaobTEQOUC
pafnuatiovs’. AMG apéow yevviohvrar pepuxéc hoyuxéc apquBoliec, xat
dev mpémnel va Tig mapapepioovpe ywolc va tig eEetdooupe.

H oyton mg taviomtag dev nagovordletar pdvo oroug aptbpoic. And
autd paivetal va anopeéet To Gt dev TEETEL va TV 00{0OURE POVO OTNY TTE-
oirtwon tov apBpod. Ou nepipeve xaveig 61w mpdra O émpene va £xel
OdLOELOTEL N EVvvoLa TG TAVTOTNTAG Kot OTL, KATOMLY, WTd auTHY Ral amwd
mv évvola Tou agLBpol mpénel va eival Suvatov Vi OUMTEQGUVOUUE TOTE
évag aplBpdg ovpminter pe évav Ghho, ywolg yU' autdvY 10 OROTO VL YOELX-
Copaote évay e1dird 0pLopd g apldunTixg tautdnTac.

Ze aviiBeon pe autd, TEETEL Vo ONUELDOOOVHE GTL i pog Sev Exer andpc
npoodroptotel 1) évvora tou aptBuov, alhd 6t mpéner va xaboplotel oto
PWG TOV 0QLOROD TNG aELBENTIRIG TAUTOTNTAG. EXOMOC pag elvo va xata-
OXEVAOOUUE TO TEQLEXOIEVO puag ®plong mov va prmopel va BewpnBel wg
Tavtdmta meonolag ta [§ho] péky elvar apuBpoi. Aev Béhoupe, houdv, va
oplgoupe TV TavtdTTA ELOWKA YU avt) ™V neplntwon, alkd, Oemoivrag
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g MO yvwon} mv évvola TG TavTOTTAS, VA T XONOUHOTOU|TOVRE WG
REOO yLa va pTacoupE o' avTtd tov meénet va hoyiletat wg tavtdy. Opolo-
Youpévmg, avtd paivetal va elvat évag ol acuvijiLotog Tpémog 0pLopon,
mov oL Aoywof dev moboeEav apretd: wotdoo Gumg Sev eival avijrovotog,
Ontwg Propei va deryBel ne pepnd tapadelypoata.

64. H »pion: «n ev0ela a eival napddinkn noog ™y evleia 6» Y oupboht-
Hit:
all 6

urogei va eppunvevBel wg tavtdmra. Kavovrdg to égoupe ™mv évvola g
ratevBuvong, xaw Mépe: « xatevBuvon me evBelag a tavtiletal pe Ty xa-
tevBuvon mg evbeiag 6». ‘Etot avuxablotoipue to ovpbolro /" ue To yevi-
®OTEQO 0VUB0AO *=", xatavéHoviag To ELdIKG TEQLEXOUEVO TOU TOMTOV OTa
axa 6. XwelCovpe To TEQLEXOUEVO e TOOTO OV Va Srapéper and Tov apyt-
16, xat €1ou éxovpe pia véa évvoua. Tvyvd, 6é6aia, avuhapbavopaote to
medypa He aviioTeomo Ted0, xat orkol pekemtéc opiouv: tagdMnhec
elvar ot evBeleg ov Exouv T (dra xatevBuvon. To1e n mEbTAON «OL EVOE(EG
7ov eivar tagdhinhes oog ™y (dia evbeia eivar netakd Tovg magdhin-
hegr, progel va anodewy el toh evxoka Baoer mc avdhoyng mpdtaomc yia
nodypata o Tavtifovral jie o {dro mpdypa. Avotvydc avti n pédodog
6aCel Ta TEAyHATA IE TO REPAAL XATO xaL Ta TOdLa Tdve! Atdtt axptbac
raBetl To yewpetond moéer apyind va divetar oy exonteia. Kal tdhoa
oWt av xaveig éxel emonteia g xatevBuvong wag evbelag yoappuc.
Aopalig enonte{a g evBeiag: aklhd wropel xavelc va diaxpivel avaueoa
o' avt v evBeia xat v xatedBuvor mg; Mdihov dtioxoho! Avaxahi-
TTOVRE TV €vvola TG ®atevBuvong povo wg amoTELEOPT [ULAG VONTIXAS
degyaoiag mou ouvdéeTar pe v exonteia. A ™V Ghhn peod, éxoupe
pla tagdotaon twy apdhinhoy evberdv. H elinoln anddelkr pag yivetat
duvani, ywati ot yeron me AéEng «xatedBuvon» dexBixape Aaboaia avtd
nov énpene va anmoderyBel- yiati, av n modTaom «av dvo eubeiec eival na-
odAAnAeg moog v (B evBeia, Tote ivar xaw petaky Tovg apdhinhecy
frav Pevdig, 1ote dev Oa pogodoape va petapoppmoouie Ty a//6 oe Tav-
T,

Me tov (dto 100mo progovpe, and tov napulinhiond Twv emrédwy, va
EXOVNE pia Evyola TOL va avTiototgel oty évvora Tg xatevBuvong mpoxeL-
uévov yra evbeieg yoaupés. Eida va xonoytomotonv 1o dvopua «tpooavaro-
Aopdgr [Stellung] yu' avti my évvoa. And ) yewpetouni opotdtnra av-
TAOVRE TV EVVOLX TOV OYIaTOG, ETOL HOTE, A.¥., avii va Aépe «ta dvo toi-
ywva eivar dpowar, Aége «ta 800 toiyomva éxovy my idua popgr [Gestalt]» 1j
«1) QOOPY TOV EVOG OUNTIATEL PE TN POOYPY TOV @Ahoux». "Etol, umopei xa-
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velg, e Tov (H10 1p6mo, amd TV IOLOTNTA TN CUV-YROUIULKATNTAS TWV YEO-
HETOLRMOV OYNUATOV, Va avIANoeL xat ahhn évvole oty ool dev ExEL
axdpa dobel dvopa. ?

65. Tdoa, ywa va negdooupe and v ntagalkniic® omy évvola e xa-
tevbuvong, ag doxipdooupe tov axdiovbo opLopd:
H mpdtaom

«1 evBela a elvar tapdhinhn mpog v evbeia 6»
mEEmEL va onpaivel Ot xal

«n ®atevBuvon g evbelag a Tavtiletan pe v xatevBuvon ng ev-
Belag 6».

Avutog o tpomog opLopol diagépel and Tov ouvnBiopévo TpOTO OTO
6aBud mov pawvopevird tgoodopitel my 18N yvwon) oxéon mg Tavté™-
TG, EVI OTNV IQAYHATIKOTTA O ETTQETE VO ELOAYGYEL TNV EXPOAOT «T) Kat-
tevBuvon mg evBelag a», v onola o’ avtdv tapovaldletal pdvo ovpmtwpa-
THd. Ao avtd mnydlew n devtepn appibolia — pimwg pa tétora péBodog
jpag 0dnyel 08 AVILPAOELS JLE TOVUE YVWOTOVE vOpoug g Tavtomtag. T el-
vat avtol ot vopor; Qg avalvtikég al)Beleg moénel va pmopovv va eEa-
%800V amorheloTixd arnd v (dia mv évvora. O Leibniz” opitel:

«Eadem sunt, quorum unum potest substitui alteri salva veritate»

[« Idra elvan ta mpdrypata, GTav 1) AVTLXATEOTOON TOV EVOS antd TO Gh-
Lo dev duatapdooet v ahiBelan»]:

Avtd Ba viofBenjom wg opLopd g TautdTTas. Aev éxel xapla orov-
datdmra av yonopomolovpe, 6nwg o Leibniz, «idio» 1) «tavtiletaws. To
«(duog» [dasselbe] paiveral va expodlel mv mhrpn ovpgpovia, To «tavtie-
taw [gleich'"] uévo ovpgwvia wg TEog avtdv 1 exeivo Tov Tapdyovia pro-
pel Opwg navelg va vioBetioel évay expeaotikd Tino mov Ba eEagpavioet
dagopd, A.x., avil oL «eubeieg Tautilovral wg TEOG TO WXOG», KTOQPOVNE
Vo TTOUE «ta prjxn Twv evBeldv tavtifoviaw N «elval ta {dtay, ®at avi «ot
emLpaveLeg Tavtifovial wg mEOog TO YPWHUU» , «TC Y OWHATA TWV ETLPAVELDV
tavtifovtaw. ‘Etol, yonowponowjoape ™ AEEn avty [dnh. (drog, Tautog)
ota ponyovpeva tapadelypata. Ty npaypatixdtya, Ghot oL vopoL g
TautdTNTOg TEQLAaBAVOVTaL OTNY 0y TG *aBOALHYG UVILRATAOTATLO-
mTag.

[ va arttohoyooviE, Aoutdy, TOV TEOTEWVOUEVO OPLORO THE RaTevBuv-
oG wag evbeiag, Ba émpene va anodeiEovpe 611, av i evbeia a eivar na-

52

HPIAOZODIA TQN MAOHMATIKQN

paAlnhn tpog v evBeia 6, n) éxgpoaan
«1 ®atevBuvon e 6»

JTOQEL TAVTOU VO UVTLXATAOTOEL TV EX(POUOT)
«n ratevBuvon g ar.

Avtd yiveran eVROMG XATAVONTO, AV OXEPTOVHE OTL, apyixd, dev yvwoi-
Covpe xapia Gebaiwon oxetxn pe v xatetBuvon pag evBeiag ypappns,
exTOg and 1o Ot vt ovppwvel pe v xatevbuvon piag ahing evbelag.
IMpénel howndy va delEovpe OTL N aviiratdotaon eival duvan) oe pia Tav-
TOTNTC AUTOV TOV TUIOV 1) O TEQLEXOREVA ®O{OEWY OL OTO(EG MEQLEXOVY WG
ovotatnd ototxeia!! Tovg Tétoleg TavtéTTES. O épEnE Aoy TpmTa va
optotel #aBe @Ay 6ebaiwon oyetinn pe xatevbivoeLg xae, yla va v opi-
OOUNE, IWIOQPOVRE VL ULOBETOOVE TOV ROVOVEL OTL TOETEL VUL TUQUPEVEL DU-
vat) 1 avixataotaon g xatevfuvong jag evbelag pe mv xatevbuvon
onoLaodToTe Tapdhining mpog avtiyv.

66. levviétar Opwg pia toity apgpibokioc oyetind pe Tov opLopd mov npo-
telvoupe. Znv mpdtaon:

«n'ratevBuvon mg a tavtiletal we v xarevBuvon g 6»

n ®atevBuvon mg a mailel 1o Edho avikepévon'?, xal oTov oQLopd pag

£YOVHE Eva HECO YLO TNV GVUYVIOLOT QUTOU TOV UVTLXKELPEVOL, OTNV nep(-
nrtwan mov Ba tapovolalotay pETaPLECHEVO, (g TOVHE g 1) ®xatevBuvon
me 6. Avt n péBodog Opwg dev emapxel yra OMeg TIg meEpUTTMOELS. M’ avtiv
dev pwopel xaveic, h.x., va anopaoioer av n Ayyila etval n (dua pe v na-
tevBuvon tou yqvou dEova. Ag pou ovyxmeeBel autd 1o mapdderypa tov
tpaiverar avomrto. Kavele 6é6aia dev mpdxettar va mdapel tv Ayyhia yia
xatevBuvon Tou yfvou dEova’ autd opmg dev opeiletul oTov 0pLopd pag.
Avtdcg dev Aéer timote yia 1o av 1) medtaon

«n ®atevBuvon tov a tautiletan e 1o g»,

TEETEL VA YIVEL AVTIXEIPEVO RUTApaong 1] Gpvnong, av 1o g dev divetul pe
™ oY1 «1 xatevBuvon Tou H». AuTd mov pag Aelmer elval n EvvoLa TG ®a-
tevBuvong av m dtabétapue, tote Bu ptopovoaie va Beonioouvpe OtL, av to
q dev elvan pia xatevBuvon, TOTE N TEGTUON PaC TEETEL VA YIVEL AVTIREL-
HEVO dovmong? av To g elvar pia xutevBuvon, TOTE 0 apyLrOg 0QLOPOG Hag
anogpaoiler av Ba éxoupe xaragpaon 1 dovnon. Mraivovue howtév otov
TELQAOUO v 0pLOOV LE:

T0 q elval pua ®atevduvaon, av vrdpyet pia evbeia 6 mgonoiug n ®a-
tevbuvon eivae n gq.
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Al thoa elval pavepd rtwg vavape Evay ®ixho. ALOTL, yia va yonoLpo-
TOLYOOVUE QUTOV TOV 0QLONG, EEMEL 11O va yvwpilovpe av 1 mpdTaon

)
«10 q Tavtiletal pe Ty xatevBuvon H»

npémneL va yivel aviuelpevo ratdpaong 1 agvions.

67. Av1|0eke naveig va el 6TLTO g Eival pla rateiBuvor), av eLodyeTal pe
m 601Beia Tov ponyoUpevou ogropot, téte Ba énpene autde va eEetdoet
TOV TEOMO PE TOV 0OL0 TO GVILKEIPEVO g ELOAYETAL g LHLOTTA TOV g, ®ATL
nov dev oupbaivel. Zmyv mpaypatiwdTnTa, avtds xald' eautdv 0 0pLopdS
evog aviikelpévou dev Gebardver Timota yua To avixeipevo, akhd povaya
Beomnilel v avagopd evég oupbéhov [Zeichen]. Mo oupbei avtd, o opt-
OpOC HETATETETAL OE %O10Y OV APOQRE TO UVILXEIHEVO” T Opwg SEV €1-
odyeL ma 1o avuxelpevo, alhd eElomvetal pe g dhheg 6ebaimoerg mou o
agpopolv. Av xaveig dudheye avt) t diéEodo, Ba émpene va mpoinoBEoer
6tL éva aviixelpevo proel va dobel pe Evav tpdmo” yrarti, alhubg, and to
YeYOVOG OTL TO g eV ELOGYETAL PE TOV 00LOPG pag, dev Ba ouvaydtay 6t dev
Ba progovoe va etoayBel 1’ avtdv Tov tpomo. Tote Gheg oL TavtdTnTeg Ba
wwodvvapooay pe 1oUTo povaya: otdijrmote pag divetal pe tov (dro tpdno,
TEENEL VO avayVwELOTEL WG (0. Avt Opwg eivan pla 00 mpopavng xat
dyovn agyy, mov dev akilel ovte va dratvrdvetar, Zmy medkn, avt) dev
Oa pag enéroene va 6ydhovpe navéva CUPTEQUOMK TOV VaL [L1) CUITITTEL [LE
pia and g vnoféoels pag. AviiBera, nmohimhevon xar evpein SuvatdmTa
EQaEUOYHS TV TavtoTitev oteiletatl pdllov ato yeyovdg 6TL pumopoipe
va avayvweioovpe xdt wg to idio [modypal, pohovot divetal je duapope-
Txd Tdmo.

68. Aol avti N uéBodog dev pag divel pla évvora g ratevBuvong je
raBapd nepilypappa [wg mEOG TG EPUOpOYES NG| ®ut, EMOREVIG, yid TOUG
{doug héyovg, ovte pla weavomounuiy évvola tou apBuov, ag doxipd-
ooupe éva dhho povondtl. Av 1 evbela a eivar magdhhnin moog v evbeia
6, tote 1o mhdrog [Umfang] g évvolag «tagdrinin mpog v evbeia a»
oupminTeL pe To Thatog TG évvolag «evbeia mapdhinin toog v evbeia 6»-
%Ot avTioTEopa, av Ta AT TV EVVOLDY TTOU ROALG (VI LOVEVTULE OUjLTI-
nTouv, TOTE 1) a elvar mopdhknin meog ™ 6. Ag donipdoouje, Aowdv, Tov
axOlovbo 1o opLopon

n xatevBuvon mg evbelag a elvar To ThATog Tg évvorag «tapdhhnin
npog v evbela a»

TO oyNua TOu TELYMVoL d elval TO TAGTOG TG EVVOLOG «OHOLO JIE TO
Tplywvo d».
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Mo va Tov EQapROsoujte otV Tepintwon pag [tov agBpod), neénel va
(VTLXOTAOTHOOVHE TIG EVDE(ES XL Tat TOLYWVU JLE TG EVVOLEG XOL TNV TTaQuh-
Anhic /) TV opordTTa, e T SuvatdéTTa avILoToiYLong EVa-eos-£va TwY
AVTLRELHEVOV IOV VItayovTan o) pla £VVoLa ILE EXE(VA TTOV VILAYOVTaL OTNY
. Tua ovvropio Ba ovopdow vy évvora Fion [Gleichzihlig"] pe v év-
vora G dtav vrdoyel aut) 1 duvatdémra: ahhd meénel va tagaxakéow va
HemonBel avti n AéEn wg avbaipeta emAeypévo ovpbolo Tov onoiov n ava-
Qoo deV TEOXVNTEL At TV ETVROAOY A, AhA@ a6 TOV 0QLORG oL Edwoa.
Opitw houtdv:

0 aotBpée wov Taroudter oy évvora Felvar to mhdrog' mg évvorag
«l00g 7Tpog v évvora Fr.

69. ‘lowc va unv eivar apéong oagpés Gt autdg o oplopdg eivar 0gBoe.
Agv OXEQTOROOTE WATWG OTL TO TAATOG jag Evvolag diapéger and aplbud;
O 1p670E HE TOY 07TO(0 OXEPTORAOTE T TAGTN paiverar xabapd and ug ba-
auréc BeBatdoerg mov xavoupe yu' avtd. Elvai o axdrovdeg:

1. o6nelvan loa,
2. Ot 10 éva eival peyahiTepo and To dAlo.

Al tdpa 1) TpdTao:

10 TAGTOC TG EvvoLag «(0og pe TV évvora Fr» gupstinTel pe 1o Thatog
m¢ évvorag «ioog pe v évvora Gr,

elvar alndig tote xaw pdvo téTe, Gtav akndede n odTaon:
«0 aptBpog mov tarpualer oy évvola F elvan o idlog pe tov apiBpd
mov tapLater oty évvora Gr.

‘Qote £dd VLAEYEL TANONG TUPPWVIK.

Aopahdc dev Aépe 6Tt évag aotBpoc elval evpiTeQog antd évav ahro, pe
mV (St onpaoia pe Ty ooia Aépe Tt To TAGTOC pag évvolag elvat peya-
MiteQO amtd 10 MAATOG pag dhhng: hote elval adivato va ovpbel:

10 hdtog g évvolag «(0og e v Evvoua Fr
va elvar peyahitepo and
10 hd@toc ¢ £vvorag «loog pe myv évvola G,

Avtifeta, dtdv hec o évvoreg wov elvan (oeg pe v F eival (oeg nat pe vy
G, 1o1e avriotpopa, OAeg o fvvoleg ov eivar {oeg pe tv Felva {ogg pe v
G. 'Onwc yonowponoteital £dd, 0 6og «peyahitegog» dev npémnel Hébaia
VO GUYYEETAL ILE TOV GO «HEYAAUITEQOC TTOU YONOLUOTOLE(TaL YL TOVG LB~
povg.
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Mrogel 6éBara navels va pavraotel xar pia @hhn meplntwon oty onoia
t0 AdTog TS Evvolag «{ioog pe v évvora F» Oa popooe va elvat peyaki-
TEQO M| UXEOTEQO O TO MAGTOC pLag AAAng évvorag’ 1 tehevtaio dev Ha
propovoe tote va eivar agiBudg. EmutAfov, dev ouvnBiloupe va Aépe otu
évag apBpdg elvar peyaditepog ) juxpdTeQog atd 10 TAGTOC pLag Evvorac:
ahkd xat timote dev pag epmodiler va wikdpe p' avtdy tov 1péM0, av moté
nagovotalétav pia tétowa neplmtwon.

Oloxhjpwon xat emxVpwan Tov 0gLouoy pag

70. H yovipdtra diver niipog atoug oplopong. Avtol mov Ba propotoay
va nagakewpBoiv xwels va agfioouvy xevd oty alvoida tov arode(Eemv
pag, npénel va anogplpbotv wg orepovpevol xdbe aklag.

Ag donipdoouvpe, Aoutdv, va §olpe av 0 0pLopds pag tov aptbuod ov
TapLdter omy évvora F, pwropel va pag ddogr pegunés amd g yvwotég
WomTeg TV apBpdy. Oa EPLOPLOTOUIE 0TI ATAOVOTEQES.

Avuto amartel va xdvoupe axdun axplbéotego tov 6po «odtnTa». Tov
oploape pe t 60MBeLa TG APPLUOVOONUAVING AVTLOTO(NONS” THOW TETEL
va tpoodropicoupe mig Bélovpe va evvoeital M Exgpoaon avty, agol g-
®oha progel xavelg va vontevBel Gt ouvdéetal pe Ty enonteia,

Ag napatnerjoovpe to axéhovBo mapaderypa. Av évag oepbitdoog Oéket
va eivau olyovpog twg oto toamnélt é6ake axolbig tdoa payaipia dow eival
Ta mdta, dev eivanl avayxn va to HETENOEL, QTAVEL 011 SeELd peoud wdbe
mdtov va Gaher éva payaipol étol dote xaBe poyaior tdvw oto Toaméty va
Bolonetar aptowg deEid evog mudtov. ‘Etal, avapeoa ota payoiota ®at o
mdTa VTAEYEL pia apgLuovooTpavin avilotolyia, o’ aut T megintwon pe
) pecohdbnon g iduag oyéong oto ympo. Av oty medTRON

«t0 a Bolonetar apéowg SeEd Tov A»

PAVIAoTOUNE OAWY TWV ELDMY Ta aviikelpeva va avitxadilotohy Ta a xat A,
T6TE TO P€Q0G TOU TTEQLEXOUEVOU TG oV péver avalroimto o' dAn ) Sieoya-
ola avuratdotaomg eivar 1 ovola g [Syuehovc] oxéong. Avtd moénel va
YEVIXEVOOUE. AV AITO TO TTEQLELOUEVO JLag xO{oMS T oTofa cpod fva avTi-
*elpevo a ran éva avukelpevo 6 apaipéooupe ta a xat 6, autd Tov péver gi-

var pla évvora oyxéang mou yeerdletan ovpmAipwon o dlo Béoelc. Av ard
v npdToom:

«n yn ExeL peyahiteon pala and ) oehjvn»

APALEETOVIE TO «1) YN», EXOUHE TV Evvola «Exw peyahiteon pdla and
ogehivn». Av, avtifeta, a@aipéOoupE TO «Tr) GEAVI», TOTE EYOUNE TNV £v-
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voLa amxa Exmcamms pata amd ) yn». Av, o__.sn agparpéoovpe rat ta dvo
patl, tote r?m- :E £vvola axmi_m nov, and povn mg, Oev EXEL umm..oncdmoc
vompa ard 6,1 éxet pic ahi) £VVOLa TV, YLK VA YIVEL TTEQLEXOUEVO xQS._n_
TRETEL VaL acwﬁysm:cmm— Mropel c_:cm va ovpAnowBel pe didpopoug .Bo-
movg: avii twv I'n xat M_,.r:aj proom, h.x., va 6ahw "Hiwog naw ', vaw p’
autd emitehd ™V agpalpean [xar amoxalinTw OTL TOOXELTAL YL évvora
oyéong).

Ty évvola g ox£on)s T ETUEQOVS nmﬁs OUOYETLOPREVOIV UVTLRELUEVWY
aatnmmﬂemwoﬁﬁ Onmg 10 mu:,mmccm aﬁpxm:_ﬂ_o WS TROG TNV EvvoLa omv
onola vrayetal — Ha WTOPOVOUpE Va T o<o_5aoE_.m vroxe{peva g €v-
vouag oxmg._m M6vo ou £8@ to voxeipevo elvan ovvOeto. Kaud goed,
drav n oxéon eivat avuotpépn [ovppetpue], avtd mxemnwﬂ HOL T <y€a-
aa, OTws oIV nmoﬂng «0 :Jymnm ®at N OFTig fTay yovelg Tov >x&69=
Ao ™V n;: neoud, dev Ba fitay duvardy va Eavadiatvadoovpe my rpod-
taon «q I'n eivar peyakvreon and m Zekijvny pe ahheg AEeLS, doteto «n M
xar n Tehjvip va gppavitetan wg 00vBETo vToxe(jevo, yrati mavia 1o
«xaw» VITodelyveL pia oplopévn wotipia. Avtd Opwg dev ExEL OYEOT HE TO
Bépa pac.

H évvota g oxéong, houtdy, 6mmg ®at 1 arhi} £vvola, avijxer oTy xa-
wag Aoy, ESd dev pag anaoyolel 1o etdind TEQLEXOREVO pLog ouyxe-
HOLHEVC axmqsm ahhd :c«nxn 5 woﬁ.x: :ome«_ me. Kauwn alfewa omotag
Bebaimong expEpouvpe axm:xa Ty ncg ™m :omé: elvar avalutixn ®al a prio-
ri. AUt LoYVEL yia TIg EVVOLES oyfamg, OTTwG %Al yia Tig Ghleg. Axnplbwg
Gmwg

«TO @ VILAYETaL oV £vvola F»

E(VOL 1) YEVLRY] LOD(Y) TOU TEQLEXOREVOU JILAG ROTOMNG OYETIXNG HE TO AVTLKEL-
HEVO @, £TOL JUTOQOVHE VL TAQOUNE TNV

«T0 a £YEL TN OYEon @ UE 10 6»

O YEVL] [LOD(Y EVOS TEQLEXOUEVOU XPIOMG TYXETIANS HE TA AVILKE(PEVA @
®a 6.

71. Av thoa %(te avTieipevo Tov vidyetat oy évvora F éxel t oyéon
@ 1E Eva avTre(pevo Tov vidyetat omy évvota G, rat av, yua xa0e avi-
®eipevo mov vrtdyetal oty évvora G, LITaoyEL Eva aVTLREIPEVO OV Va
vrdyetar oty Fxat va éger i1t autod ™ oxéon @, TOTE Ta avitxeipeva tov
vrdyovra ot Fral G ovoyetiCovrar péowm g oxéong ¢. )

MIOQOUHE aXOUC VL QWTHOOURE TL ONUALVEL 1) EX(pOaon «xGBe aviixei-
HEVO TTOV UITGyETaL oTy F ExeL T 0Eom ¢ HE EVT AVTIKEIREVO TOV ULAYETAL
amv G», 6tay xavéva avixeipevo dev vdyetar omy F. Tnv evwom pe tov
axOhovbo 1pdo:
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oL 600 TEOTAOELG

«to a vrhyetar omy F»

®at
«10 @ SEV EXEL TN OXEON @ PE RAVEVE QITO TA AVTLXEIPEVEL TTOV VITAYOV-
TaL oty Fr,

Sev progovy va aknBetouy Tautdxeova, HTOLA KL av Eival 1 avapoed Tou
a' ®ote Y ) mpd 1 medtaon elvar Pevdnig N 1 devtepn 1 xat o dvo. And
avtd anoppéel GTL 1 TEGTAO «xABE avILKE(PEVO OV VtdyeTal oty F éxel
™ oyéon @ pe xamowo aviixelpevo mov vadyetar oy Gr» aknbede, dtav
Sev LdyEL avieipevo mov va vtdyetal oy Fr duote, o’ avti v nepi-
xTWon, N nedIn Tpdtaom:

«T0 @ VIAYETOL oYV Evvoia o

elva hvia Yevdrig, dmoro xat av elval To a.
Me Tov (8Lo 1Mo, 1) TEdTAOoY:

«yra xdBe avurelpevo mov vidyetatl oty G umdoyel £V avTLXEEVo
nov va vrdyetal otny Fxaw va oxetietal pe autd péow mg e»

onpaivel ot ow dlo meotdoeig:

«T0 a vrayetar oty G»

HOL
«wravéva avTielpevo mov va vrdyetal oty F dev éxew oyxéon @ je 1o
a»

Sev pwropolv va aknBevovy Tavtdypova, 6,TL %L av elval 1o a.

72. Eidape howndy TOTE Ta aVILKEIREVE TOU LIdyovial oTig EvvoLeg Fray
G ovoyetibovrat petakl tovg péow g oxéons @. AMhdG edi meémel avtin
OUOYETLON Vo E(val ap@Luovoajpavty). M’ autd evvom 6Tt Loovy oL axo-
hovBeg moOTAOELS:

1. Avtod éyeLn ogéon @ pe 1o @, wav av 1o & £XeL T 0xEon @ pE TO £, TOTE,
yevIxd, 6mola ¥ av elvar ta §, a ®al £, TO & CUILITTTEL JLE TO €.

2. AvTo 6 éyeLtn oyxéom QUE TO a, xal av To 6 EXEL T OxEON () HE TO @, TOTE,
yevird, 6mowa i av elvat ta 8, 6 xar a, 10 & oupinTel e 1o 6.

M’ autd, oL apPLILOVOOHAVTES avTLoToLyleg avayovial o€ xabapd hoyt-
#ég OYE0ELS RaL TP progoue va dhooupe Tov axdrovBo ogLoud:
N €xpoaon:

«n évvora F elvan (om pe my évvora G»
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O ExeL TV (0L avaQoQd e Y EXQOao:

«UTAQYEL 1Lt OYEON @ TTOV CVOYETILEL PLE APPLILOVOOTIAVTO TEOTIO Tat
avuxe{peva wov vidayovrar oty Gr.

Thoa enavakapbdvm Tov apyi%d 00LOpO:

0 apBde Tov TalpLdler oty évvola F elval to hdtog T évvotag
«loog pe v évvora Fr,

®o tpooBétw ardpa:
n éxpoaon
«0 n elval aolBpoer
Ot éxEL TV (OLa avapopd pe TV Ex(poaom
«undpyEL jua évvola oty onoia Tattatet o agupdg n».

‘Etat, 1 évvola 1o aptfpol 0plletal aoqahis PUIYOREVLXA, ILE TOV equTod
me: avtd dpwe dev eivan MaBog, apol éxer 1O ogLotel 1) éxpoao «o agid-
pog ov TanpLaler oty évvora Fo.

73. Moéner thpa va deiEoupe 611 0 apLBpog ov Taprdter oy évvoa F
tavtitetar pe tov agtdpd mov taprater omv évvora G, av n évvowa F elval
{on pe v évwvola G. Avtd BéBara axolyetal oav tavtohoyia. AMAG dev ei-
vau: 1 avagoed tne MENG «ioog» Sev anydler axd my etvpoloyia g, alha
AnO TOV TEONYOUREVO OQLOND.

SOppova je Tov 0pLopd pag [Tov «aeBuod tov tarprdler Ty Evvola F»],
noénel va delEoupe 6Tt To TAGTOG TS Evvorag «(oog pe v Evvola Fr oupri-
TEL JE TO TAGTOC ™G évvorag «{oog e my évvota Gx», av 1 évvola F etvat
{om pe v G. Me @Mha Moyra, moémet va deiEoupe 6T, avy Felvar ion pemy
G, oL axdhoubeg S0 TPOTATELG EXOVY YEVIXT] LOYLD:

«ay 1 évvora H elvat (on pe my évvora F, tote eivat {on xat pe my €v-
voua G»®

Ho
«av 1 évvora H eivan ion pe v évvora G, TOTe elvar ton xat pe my £v-
voia Fr.

H o medrgon Aéew 6TL uagyeL pia oyéon mov ovoyetilel éva-npog-éva
Ta avuxe(peva ov vrdyovrar omy évvora H pe exelva mov vndyovia
otnv évvora G, av urdpyel pia oxéon @ rov va ovoxetitel éva-npog-éva ta
avTixelpeva Tov vrdyovial oty évvola F pe exeiva ov vrdyoviat oty
tvvola G, xau pia oxéon 1 o va ouoyetilet Eva-moog-Eva Ta avitxelpeva
nov vrayovial oty évvora H pe exelva mov vndyoviar oty évvoua F.
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Avtd yivetar mo gvohvorto pe Ty axdhovdy Sidtakn yoappdtwv
HyFgpG .
i
Mia tétowa oyéon progel moaypatind vo dobel: Goioxretar oto MEQLEXOIEVO
™mg xelong

«UTLAQYEL £VOL AVTLKELPLEVO TTOU E TO ¥ EXEL TN OYEOM Y %L PE TO 6 £xEL
m oyéon g,

av and avtiv apaleéoovpe Ta ¥ xat 6 (rov Bewpolpe Gpoug g oxtong).
Anodetvietal 6t aum n oxéon elvar apprrovooipavtn xat dtL ovoyetiCer
Ta avixelpeva tov vayovial oty évvola H pe exelva mou vrdyovral
omv évvora G.

Me tov {510 1pdémo progel va anodeiyBel xaw n devteon mpdtaon'®. Ei-
niw g avtég o evdeikelg agrolv yia va pavel 6tu ot amode(Eelg pov dev
eEaptdvrar d16hov and mv mpooguyr oty emonteln ko GTL ®ATL WHOPEL
va YIVEL JLE TOUG 0QLOHOVG Hac.

74. Mnogolpe Tihpa va TEPRUOVNE 0TOUS 0QLOPOUE TV empéooug apLd-
pav. Aot timota dev urdyetal oty évvola «dLAPoEoC TOU EquToD TOUN,
opltw:

o 0 eivar 0 agLBpdg mov TapLdlel oty évvora «duLdgpopog Tou eavton
ToU»,

"Towg oxavdakioel pepuxovs 1o 4Tt edd phd) yia évvora. Towg aviitd-
Eouv OtL megLéxer pua aviipaon xat Bupitel Tov yvwotd pag tetpdymvo »i-
#Ao xat o Evhivo oidego. TMiotelm ntwe avtoi o tahwof pihot Sev eival téoo
xaxol, 600 toug Aéve. [Napadéyopar twg dev progolv va elval xofoipor:
alhd dev eivar ovte xaw 6habegol, praver va pnv vrobécoupe 6TL o' avtoig
vrayetal xanti - akhd dev elvan amodoy g Evvorag 1) amhy xefon me.
Aev elvar mavia gavegd xwoig égevva Ot pia évvora mepLéyel pla avriga-
o1 ahhé yia v TNV EQEUVI|COUHE, TIOEMEL TOMTA VAL TNV EXOUNE KUl VO TNV
avupeTwiigoupe hoyird, axpibng Omwg xG0e dhdn évvora. Ard Ty droyn
NG AOYLRNG KaAL TNG ATOSERTIXNG auoTnESTNTAS, and pia évvola Sev po-
QOVUE V& UL TOVHE TEQLOOOTEQO OTO TO vaL EivaL oaqr] Ta doLd TG TEETEL,
yia x@Be avuxeipevo, va elvar xaBogLopévo 1o av avtd vrdyetal oty év-
voua 1) Oxt. Qotdoo, aut) 1) anaitnon tkavoroteltal and £vvoleg Oag «tov
SLapépeL amd TOoV EAUTO TOU», OL OTOLEG TEQLEXOUY [ avTipaon® yua xdOe
aviuxelpevo yvwpitovpe 6T avtd Sev vndyetan o pia tétota évvoral’.

Xonowporoud ™ AEEN «Evvora» pE TETOLO TEOMO, MOTE 1 «TO @ VIAYETAL
omv évvola Fr va elval 1 YEVIXY HOR@Y TOV EQLEXOREVOD NG *piong oy
QPOQE TO AVILKELPLEVO @ AL ENLTRETEL VAL TNV EXPEQOVNE, ATTOLO %L (v EiVL
10 a. Kat @’ avni v avagoed, 1
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«T0 @ VIAyeTaL oty £vvola ‘OLagpéQEL amd TOV EQUTO TV »
£ EL TNV (DLt avapopd HE Tv:

«T0 @ OLapEQEL IO TOV ENVTO TOU»
nmyv

«T0 a dLapépEL amd To a».
INa va oplow tov undév Ba pmogoloa va yenoiponotiow orotadiote
GMn évvora oty onola dev vrdyetal xavéva aviikelpevo. AMG dudheEa
pla évvola o va uogel va anoderyfel tétota pe xabapd hoywrod tpémno:
yU' autdV 10 OROMG 1 «SLapEQEL ATd TOV EQUTO TOU» ELval 1) 7o XaTdAAnhn:
w¢ opLopd tou «tavtiletaw [= dev duapéper and Tov eavtd tov, ZiM]
naigvw Tov opLopd tov Leibniz mov 860nxe mo mavw [§65], xar elvar xa-
Bapd hoyindg.

75. And 6oa einape, npénel T va eivar duvatdv va anodeiEovpe 6t
#@GBe évvora oty omola dev vidyetan Tinote eivar {on e kaBe alkn évvola
oty onoia dev vndyetar timote, xat pdvo pe pla éroa évvola” and avtd
anoppéel 6Tt To 0 elvar o apBpodg mov Tawpraler oe xaBe tétola évvora xal
OTL xavéva avixeipevo dev vtdyetal oe pla évvowa, av o' avty v évvola
Tatptaer o agBuog 0.

Av vroBégoupe Gt xavéva avixeipevo dev vayetal oty évvoira F 1
omv évvowa G, ToTE, yia va deiEovpe dtL avtég elval ioeg, moémer va 6povpe
pia oyxéon @ mov va ixavosotel v axdhovdn cuvBixn:

»@0e avuxeipevo mov vrdyetar oty F éxer tn oxéon @ pe éva av-
®elpevo ov vadyetal oty G xat, yua xa0e avixelpevo mov vdaye-
taL oy G, VTAEyKEL EvVa aVTILKEIPEVO OV vayetal oty Fxal éxer m

oyfon @ pe avto.

Zopgpwva pe 6oa eimape o xave [§71] yua ™y avegopd avtdv Twy Ex-
podocwy xat 6doer g napadoyis pag [0ty xavéva aviixelpevo dev vdye-
TaL 08 xapio and g dVo évvoleg), ouvdayetal 6t xale oyEon wavoroiel av-
1£G TLG OUVONRES” EMOPEVIS KaL TNV TAVTOTNTA, 1] 05T0ia, euTAéoy, elval uia
apgLuovoanpuavn oxfon: ddt ixavomotel xar g Vo ouvBnxeg tou Bé-
oajpe mponyovnévag [otnv §72).

Av, and mv Ghhn pepLd, éva avilkelpevo, A.y. 1o a, vadayetar oy G,
akhd Sev urayetar omyv F, t6te o §o npotdoeLs:

«TO @ VILAYETaL 0TV o,
%ot
«xavEva avTireipevo o vitdyetal otny FOev éxeLTn oy€on @ HE TO a»

aknBetouy yia ®a0e oxton @ yiati 1) TOOTN LOYVEL CUNPOVA JLE TNV TTOMTY)
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vndOeon) pog kol 1 devtepn ovppwva pe T devTepY. Anhadn, av dev undp-
YEL OVTLXEIPEVO TTOU v vrtayetal oty F, td1e mohl neploodtego dev vmdp-
%EL AVTLKEIpEVO TOV va vitdyetal oty F xaL va ExEL 0roltadiote ogéon He
10 a. Enopévog, dev vdoyel xapia oxon mov va Wropel vo OUOYETIOEL Ta
avixelpeva touv vidyovral oty F e exelva mov vnayoviar omv G ovp-
(pova He Tov 0pLopd pog [tg womtag]: ate ou évvoleg Fxal G dev elvan
LOEg.

76. Twpa BéLw va oplow ™ oxéon oty orola Gploxovral S0 yeLTovVLRd
péln g oelpdg [Reihe] twv puowmv aoBudv. H modtaon:

«urtdoyet pia évvora Fron éva avTuke(ievo X mou Umdyetal o' autnyv,
tétola, Mote 0 apfudg mou Tawptdler oty évvora F eivar n xal o
aptBpdg mov Taptalel oty évvora ‘vrdyetoan oty Falhd dev ovpsi-
JUTEL E TO X' Elval m»

npémel va ExeL TV (dia avagopd je Ty
«0TY) OELOA TMV PUOLKGY aolBpdv o n Sradéyxetal TOV m».

ATOQEDYW TNV EXQEUON «O N Elval 0 aptBpudg Tov E0YETUL APECWS HET(H Ut
TOV M», YLaTi OEV LITOPOVHE VAt ALTLOAOYTCOUIE T X007 TOV OPLOTLXOU (-
0oov mtpotov anodeiEovpe do potdoeic'. Ma tov (dio Aéyo, axdpa dev
Léw OTL «n = m + I», yuati pe ) yonom tov onpeiov = dnhdvoupe dtLto (M
+ 1) elvan aviixeijpevo.

77. ' va gracovpe otov apBpo I, mpénel va deiEovpe momta 611 vTdg-
%EL ®aATL wou dradéyetan tov 0 ot oELpd TV Puatkdv agtBumv,

Acg eEetdooupe Ty Evvola -1, av TOOTLLATE, TO ®aTyOoNUo— «(dLog HE 10
O». 2" avtd vndyetar o apbude 0. AviiBeta, oty évvora «idrog pe 1o D ahhd
SLapooeTinds atd 1o b HEV VIAYETAL RAVEVO AVTIXEINEVO® (DOTE 0" QLTI TNV
évvoia tarpudlel o aptBude 0. "Exovpe, houtdv, pla évvola «(dtog pe to O
®aL €va avTIkE(pevo 0 tov umtdyeTal o' auTiv, Yo Ta Omoia Loy iouy oL Tpo-
TAOELS:

0 aplBuds wov Tawprdler oty évvora «(dLog pe Tov O» TavTiletan pe
Tov aptBpd mov TapLdlel oty évvola «(dLog ue Tov O

0 elvat 0 apLtBpog mov talprdlel oty évvola «(drog pe tov 0 ahhd da-
PopeTLROS amtd Tov (.

Enouévg, obpgpwva pe tov ootoud pag [§ 76, o aoBuds mov taipudle
oV évvora «(d1og pe Tov O» Stadéyetal Tov 0 ot GELOGE TV PUoLXHY aoil-
Hmv.
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Av, howntov, oploouvjie:
I elvan 0 puoog apiBuog tov Talptdlel oty évvola «(d1og pe Tov O»

TOTE WIOPOVIE VO HLATUITWOOVNE TNV TEAEUTAIC TPOTUOT| POG HE TOV axO-
hovBo tpbdmo:

0 I dtadéyetar tov () o1 0E1OA TV PUOLRGY apLBUdV.

Towg va pnv eival TEQLTTO var OUELDOOVIE OTL, yia va atTiohoynBel avi-
HELIEVLR(L O OPLOPOE IOV doujte yia Tov aplOpd I dev mpoinobéte xavéva
ragatnenuévo yeyovoc'. Atéte eivan einolo va mapathavnBovpe Brénov-
TG OTL MEETEL VUL LXAVOTOLOUVIUL OQLOPEVES UTTOXELUEVIXREG OUVOTXES IOV
Oa pag EMLTEEWPOVY VU (PTACOVLE OTOV 0QLOUO ®at OTLY) aloOnTnoLOKT) EPLTEL-
ol pag wBel ot drarimmor tov?”. Qotdoo, avtd Gha propel va elval evie-
Mg omoTd, }wolg OUWE OL TEOTACELS OTLE OMOIEC PTAOAE |IE AVTOV TOV
TPOMO va Tavovy va eival a priori. Adyou yéon, pia tétola guvOixn elval:
TO aipa vat pEEL OTOV EYREPUAO OF HOUETY TOOOTNTA — TOVAGYLOTOV amtd Hoa
Eépoupe” alha n alnBeia g televtaiag modtaong dev eEaprdrtan and av-
10" dev TavEL va Loy UEL axOua ®al av OTApaToEL 1] XUXAOQOELA TOV aljpa-
TOG" XUl av axopa Oho Ta Aoyird OVIa EMEQTOV TaUTOYQOVH OF YELpEQ(a
vapxrn, 1 alBeta g mpdTaong nag dev Ba yavotav ratd m didoxela mg
vaprng, ahhda Ba épueve eviehig avevoyhnmy. MNati o elvar 1 anBeia
uLag mEATaoMG ®al dhho To va OXEPTOLACTE TNV TEOTAo).

78. Katayodgpw Hepixég TOOTAOELS IOV MEENEL va amoderyBolv pe
Bonbera twv opropdy pag. O avayvahomg propel evxoha va Sl mmg proel
va yivel auto.

1. Av o a duadéyetar Tov (0 ot oeld TV (uOIRGY aEtBpmV, T0TE
a=1.

2. Avo [ eival o aplBpdg mou taipalet oe pia évvora, ToTE vdoyEL
£V AVTIKEIPEVO TTOV UNAYETUL 0TV EVVOLT (UTY).

3. Avoleivato agifuog mov tarptatet oe pia évvola F av to avi-
RELUEVO X VITayETaL oV évvora F ®at To y vadyetal oty évvola
F, tote x = y* dnhady) 1o x Tavtitetal ue 1o y.

4.  Avéva avureinevo vrayetal oy évvora F, #at av, and 10 Yeyo-
vOg OTLTO X vmayeTan oty évvora Fral To y umdyetal oty évvola
F, umopel tdvra va ouvayOel 6tL x = y, tote omv évvora F tat-
puatel o apBpog 1.

5. Hoyfon tov m mpog Tov n mov eyxabidever n mpdtaon:

«0 N OLAOEYETUL TOV M OTY OE10Q TOV (PUOLKMY aptBumv» Elvar ap-
PLIOVOMpavTY).
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"Qc edh dev VILAQYEL TLMOTE OV Vo A£EL OTL YL@ »G0E apLBuo VITapyEL Evag
aMhog apBpog mov Tov dradéxerat 1 dn avtdg Sradéyetar vdmowov dhho
ot OELRA TwV Puotkdy agtbpdv.

6. Kdabe apiBuog tng oeLpds Twv Quotkdv aptBudy, extdg and tov 0,
Sradéyetan ndmolov GAho aotBpo.

79. M va propécovpe Thea va anodeiEovpe 6T xabe apibpog (n) ot
GELPd TOV QUOIKOY apBpGY X6t Evay dpeco §1a80Y0, TpEreL va MUPOLTLUL-
oovpe pla évvora atnv onofa tarpralel avtdg o api0pég. 't autd EmMALYOLHE
Vv Evvold:

«éLOG TNG TELPAG TOV QUOIKAY aplOPdY oL AjYEL pE TOV 112,

A ToiTo TEEREL VAL TNV 0QLOOUHE.

Enavahaubdvo mohra, pe xémng Siapogetin ppaceooyia, Tov 0pt-
opd Tov «axohovdd o€ pa oeLRd» OV Edwoa oIV Begriffsschrift [Evvoto-
yoagpial*! pov.

H mpdtaon
«av %ABE avxelevo pe To omolo To X Exer T oxfon ¢ VITAYETAL 0TV
#vvora F, nat av ard 1o yeyovog 61t 1o & undyetaw oty évvola F, ov-
vayetal tdvia, 6,T ®au va elval To 8, 6L ndfe avTixel(leEvo e 10
onofo to & éxeL ™) oyéon @, vdyetar oty évvola F, TOTETO ¥ vnaye-
taL oty évvora F, Orora Evvola vat av gival 1o Fr»

Ba EyeL TNV i avagoed pe my

«0 y axohovBel ToV X péoa ot OELRA P»

AL PUE TNV
«0 X TIEOMYE(TAL TOU y UECT 0T OELRA .

80. E&th Sev Oa ftay TeQLTTég HEQLKRES TAQATNQVOELS: TOWTOY, OTL, apov
n oxéon @ dev éxer xaBopuotel, dev elvar avayxaio va oxe(TEL navelg
OELOG JLE TN RORYT) XWELKAG 1) eOVIrIG ddTalng, av rat auTEG OL TEQLITTM-
oelg dev aoxrhelovral.

Katdwy, 6t Ba umopovoe va Oewendel puotxdtegog xdmotog dhhog ogL-
opbg, M.x., 0 €Efg: av, Eexwvdvrag and tov X, petabétovpe my TEOUOYN ag
ouvexdc amd 1o éva aviLLE(EVO OTO GAAO PE TO omoio éxeL ) oyfon @, Kol
av, i’ aUToY TOV TEOT0, WTOQOVRE TEMA A VX PTAOOVE OTOV ¥, toTE hEpe OTL
o y axohovBel Tov X 0T 0ELQG @.

Avtég dpme elvar 1omog avardhuyng 6T o y axohovd el, OyL 0PLOUAG.
To av Ba grdoovpe otov y, xabdg petatomilerain npoooyT pag, eEaptdral
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And SLAPOPOVE VTOKELLEVIROVS TEQLOTUOLAROVS TAQAYOVIES' A. . , ATTO TOV
y06vo mov drabétovpe 1 and v eEoweiwon pag pe ta tpaypata. To avo
y axohouBei Tov x 0T 0ELRG-, SV éxeL vapia aroliTwg oxEon pE TV KO-
oYM Hag ®at TLg OVVOHKES HETATOMLONS TS avTifeTa elval ®ATL TO AVILKEL-
pevind, axplbdc Smwe elval avTIXEWEVIXO TO YEYOVOG OTL éva mpdowo
QUALO avTavaxhd OQLOpEVES (PuTELVES axtives aveEGQTa ad T0 av avtég
TEPTOVY OTO JATL OV %ot YEVVOUY éva alofnpa: 1o (BLo 6mag évag »OxNOg
ahatiol eivat Stakvtde oto vepd, aveEdptnta arnd to av tov pikw oto vepd,
2aw Tapapéver Stahutds axdpa ®L 6tav pov eivar eviehds addvato va ret-
OQUATLOTH ME QUTOV.

O 0pLopdE o VPWHVEL TO THINRA A6 TNV TEQLOYT] TOU VITOXELUEVIXG dU-
vatol otV EQLOYT} Tou aviixetpevind xabopiopévor. Kuptohextnd: o
YEYOVOS OTL pLa TEOTAON OUVAYETaL artd OpLOpEVES GAMES TOOTAOELS Elvan
HATL TO AVTLXELREVIHG, RATL TO aveEAPTNTO antd Toug vopoug ov diémouy
TLG KIVI|OELS TG TTROOOYNS HOV, %aTL tov dev enmpedletal and To av pay-
patind Ba Bydhouvpe To oupnépaopa v oxi. Edd éxovpe éva xoitijolo ov o€
%G0e neplntwon anopaoifel 1o epdTpa yLa 1o av 0 y axohovBel tov x xabe
@opd mov avtd propel va Tedel, 600 %L av, OE EMLPEQOVG TEQUITMOELS, OL
eEwtepIrég Suonohieg SeV pHag EMITEETOVY VA %IVOURE av PoQEl va epag-
nooBel 1o xpLtieLo. Avtd dev emnpeater xabdlov To Ditnua.

Aev yperaletat tavra va StatpéEoupe Oha ta evdidpeoa péhn, and to ap-
und péhog g to avureipevo, yia va 6ebaiwBoipe 6t 1o TEhEVTAio axo-
hovBeil To mpdto. Av, h.x., eivar Sedopévo 6t 01N 0ELRA-@ 0 6 axolovBel
TOV a ®at 0 y axohovBei Tov 6, TOTE amd 1oV 0ptOPG JLag PUTOPOVIE VAU TUITE-
pdvoupe 6L 0 y axorovBel Tov a, xwplg va yvwpilovpe xav ta evéidpeoa
péln g oewpdic.

Movo |’ autdv 1oV 0pLopd Tov «axohovdd ot pia oelpd» elvar duvatov
V@ avay@yOUpRE 0TOVG YEVIXOUS VOROUS NG AOYLXNG TOV TQOMO CUNTEQQ-
opov and Tov notov (n + 1), tov galverar va tpootdialel ota pabnuanxa.

81. Av thpa wg oxéon @ EXOVPE T OYEON AVAUETH OTOUG M KAL N TTOY EY-
naOLdevEL N EOTOON, TOTE, AVT( «1) OELRA-P», B AERE «n OELRG TWY PUOL-
HOV apLOpmV».

MpooBétm ToV 0pLONO:
H npdtaon
«0 y arohovbel TOV X 0N 0ELOG-@ 1) 0 ¥ TavTiLETUL HE TOV X»
Oa £xeL TV (Sra avapopd e Trv:
«0 y elvan péhog g OELRAS-@ 1] omtoia agyileL pe Tov x»

HAL JLE TNV
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«0 X elval pELOg TNG OELQAG- @ 1) OTTOLC AjYEL OTOV X».

A6 avtolc anoppéel 6TL o @ elvat pELOG TG OELOAG TWV PUALK®Y apLBudv,
7oV MjyEL 0ToV 1, av 0 n axohouBel Tov a 0T OeLRd TV PUOLKGOY aBpdY

1 tavtiCetal pe Tov a2,

82. IMpénel tdpa vo detEoupe OTL —e pia ovvOirn o dev dratvaminxe
arbpa— o aglluds mov TatpLdler oy évvola

«1£hOC TN OELRAC TV PUOLKAV ELBRMY TTOV AjYEL OTOV N»

Stadéyetar Tov n omyv axohovbia twv @uowkdv aolbumdv. M' avtd da
éyovpe anodelEel 61 vEdpyeL évag apLBpdg tov SradéyeTal Tov n 0T OELOA
TV PUOKGOV apdpdy, dnk. 6TL N 0ELRd TV YoV aELOROY dev ExEL
tehevtaio pélog. Elvar guowd avt) n modtaon va pun Bepehudvetal omy
gpmeLpla 1) oty EAy@YN.

Oa 0dnyoioe oA paxoLd To va dhoovpe edd v Aijon axddelEn. Edd
umoed pdvo va vrodeiEw v mopela mg. Moémew va arodeiyOel otu:

1. avo aeivar Guegog H1adoyog Tov & 0T CELE TV PuoLkdY apLd-
pav, ko av yia tov 8 aknBevel 6tu: 0 aELBpdg mov TarpLater oty
Evvola

«p€NOG TG OELRAS TWV PUOLXMY aELBMY 7OV AYEL OTOV O»

Sadéyetal Tov § ot 0EL0A TV PUOLRGOV aQLBpmY, TOTE 0 aELBR6S oV Tat-
oLGLel oy évvoia:

«ENOG TNG TELEAC TWV PUOLRDOV aoLBdY Tou MjyeL oTov a»
glval Gecog SLAd0Y0g TOV @ aTN TELRA TWV (PUOLKMY aQLBRMY.

2. Katdmv, moénet va amodewyOei 6T avtd tou héew 1) modtaon yia
Ta @ %ol & LOYUOUY %L YLCL TOV 1T, (tV O 11 GVIXEL OTN OELQA TV (Pu-
by apBudy mov agyitel pe Tov 0. Edd to emuyeionua elvan
EQOLOYY Tov opLopol mov édwoa [§ 79,81] yua mv éxgoaon:
«0 y axohovBel TOV X 0T OELOG TWV PUOKDY ALBPGDV,
Otav nagovpe wg évvora F avtd nov Gebarboape tug LoyveL yio
TOUC @ ®aL §, RO AVILXKATAOTHOOVHIE TOUG & xal a pue Toug 0 xau n.
83. T va arodeiEovpe T modTaon 1. g TEONYOUREVNC TAQAYQAPOL
moérmel va SeiEoupe T 0 @ elvan 0 aLBROS TOU TALELALEL TV Evvold «pié-
AOC TNG OEL0GC TV PUOKDY aELBROY oV AjyEL oTOV @, ahhd dev TavTileTa

e Tov a». It autd mpéner wéh va deiEovpe duL avti n évvora éxel 1o (do
TAETOC e TV £vvoLa «ELOG TS OELQAS TV QuakdV aptBpdy Tou Anyet
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otov d». INa va 10 TeTOYoVpE, yoetalopaote Ty tpdTaon 6T xavéva avii-
HE(PEVO TTOU AVI|XEL OTY) OELQA TWV Puodv apLBudv, n onoia apxilel pe
tov 0, Sev puropel va axohovBel Tov EavTo Tov 0T OELRG TWY PuoLKdY apLd-
wov. Kat avtd exiong npénel va amodeiyBel pe ) 60nMBera tou opLopol pag
YL TO «ax0hoVOd OE L OELOG , e TOV TPOO TOV VITOdE(EapE o Tavw ™.

Avtdg eivar 0 Aoyog yLa Tov ontolo mpénel va mpooBEcovpe pia ouvOijxn
oy npdtaon 6t 0 aplfpdg mov TaELalel oty Evvola:

«UEROE TG OELOAS TWV PUOLRMDY apLBumy ov AyeL oTov n»
elva pecog duadoyog tov n 0T OELEA TWV PUOLKMV aoLBp®Y — dnh. T ovv-
11 OTL O N TEETEL VAL AVIHEL 0T OELDA TWY QUOLKMY oty rtov apyite
pe tov 0. I't' autd vIdpyeL pa Lo CVVERTUYHEVY) EX(PEOOT] TOV OPLOROY WG
eEnc:

«0 N aVIXEL 0T OELRA TV PuaLmdV agtBumy tov agyitel pe tov b
B éxer TV idLa avagpopd e v

«0 N gival TETEQUOUEVOS apLBuogy.

Thpa WTOPOVILE VA SLUTLMOOVHE TV TEAEVTALU TEOTAON HE TOV axdrovbo
TEOMO: XaVEVHS TETEQUONEVOS aptpnog dev axohouBel Tov eavTd TOV 0T
GELOQ TWV PLOLXDV apLOHV.

‘Aretpor aptfpol

84. Ou dnerpor aptBuol avunopabialhoviar otovg merepaopévoug. O
appog mov TarpLdler oy évvora «renepaopévos aplbuder elval anet-
00c. Ag tov ovpBohicoupe?!, ag modue, pe To R,. Av autdg frav Tenepa-
opévog aptBude, dev Ba propoVoE va axohouBel TOV EQUTO TOU 0N OELRG
TV QuoLkdy aptBnmy. A wropet va anoderyBel 6tL avtd axplbog elval
o N,.

Agev vtdpyet Tiota, oav va AEyape, puotoumoEeg 1) TapaEevo OXETLHA HE
Tov @ntelpo aglBud N, 6tav Tov 0piooupe p' autdy Tov 1pomo. H «o aplbudg
ov Tapraler oty évvora F elvar Ry» dev héel Timote negroodtepo 1 Ayo-
1E00 and TovTo: UTdpyEL pia oxéon mov eyrafidpEl Evay appLuovooiuavto
azoxﬁatm. OVAUETQ OTU AVILXEIUEVE TTOV :n&.oﬁ:p oty évvoia Frai toug
TET mcnatmécn aptBpolc. ZVUPmVE |LE TOUE 0QLOROVS OGS, (UTO EXEL £va EV-
TEMDS 0apES Kot ROVOOTIAVTO VO Xat GUTO PTAVEL yLa va E.ﬁoy.o«dam.
™ yeron tov oupbdhov K, xut va 1ov eEaoparioer pia avapopd. Aev EXEL
rapfa onpaoia 1o 611 dev PWToPOVRE va oYMUATIOOUE pia vonTIRy Tapd-
ataon evog drelpon apibuo: dhhwaote to (dro ovpbaivel xal pe Toug meme-
oaopévoug aplbuotc. 'Etor tdwuévog o apBpog nag X, eivar xat eEioov
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%aBoQLopévo 600 %at OTOLOOSNTOTE TETEQUONEVOS aQLBRAC: IITOROTHE Vit
TOoV avayvwelooupe, xwpls apgpbolia, wg Tov idio rat va tov Staxpivoujie
and xaBe dhhov apBpd. ¢

85. Mobogata, oe pia aEldhoyn epyaocia tov, o G. Cantor® gLovjyaye Toug
Grergoug agiBpovs. Zupgovd patl Tov andluta oty TEQLPEOYRON TS
Gmoymg, ovppwva pe v omola, xat’ apyds, pGvo oL terepaopévor apth-
pot Ba progotoay va eivar adnBivol apLbpot. Ovte avrol ovte oL xhaopar-
xol apBpol ratahapbavouy xbeo 1 elvar avilnrroi pe Tig aobijoec —
akhé ovte xal ov agvnTixol aplBpol M o pyadixol aptBpol. Kar av ovoud-
o€l xavelg mpaypatind povo avtd mov evepyel mhvm otig alodfoelg pog 1
TOUAGYLOTOV PoQEl va £xEL (g (ieon 1) paxouvi) ouvéneld Tou Ty atofnmy-
oot avridnym, téte aopakdg kavévas and autolg Toug aptBuoic dev &i-
vat mpaypativos. AMG dev xoetatopaote xafdrov TéTola alofiuata we
anodewxtini pagtueia yia ta Bewoipuatd pag. g fQeuvég pag progoiue
VL Y QNOLHOTTOLOOVE X wolg evdoLaoud xafe Gvopa 1 ouubolo mov eLodye-
TaL pe hoywd avave{ponto 1pomo- état o aplBudg pwag X, eivat eEigou Oepe-
AMwpévog pe tov 21 tov 3.

MokovéTi, dnwg miateto, cuppuvd pe tov Cantor dvw o' avtd to Oéua,
1 opohoyia pov drapépel xdmwg and ™ Suxn tov. O Cantor ovopdtet «80-
vaun» [Michtigkeit] 6,1u eyd ovopdto «agBud», xat omoiter mv évvora®®
tov apLBpov ot didtan. Acgakig oL nenepaopévor aplbuol TapovaLd-
Lovrat wg aveEdomrol and ™ oetpain dudtakn, evd autd dev woyvEL yia
Tovg derQovg agLipoic. ‘Opwg otnv xowv| xofon 1 AEEn «apBudes xat v
E0MTNON «Ooa;» dev eQLEOUY *apia avapood oe xafoplopévn dudratn
[Anordnung]. O agiBpdg Tov Cantor pdihov amavid oto epmTuaA; «rtoLo
natd gelpd péhog g axolovBiag [Succession] eival To Tekevtalo péhog;»
'V avtd pov paiverar mwg n ogoroyla pov cupguVE! RadHTEQX [E TNV XOWVY)
Yhwooua) xnom. Av emEXTE(VEL xaVELS TV avapopd puag AEEng, ToTe mpé-
TEL VO TEOOEEEL DOTE VO SLatnOoouy TNV £yUpdTN T Toug 00 YiveTal ne-
QLOOGTEQES YEVIrES TEOTAOELG, Wlaitepa e 1600 Bepehiaxy mpdtaon,
onwg avn) wov Gebardvel Ty aveEapmoia Tou apdpon axd T oeloaixyg
dudrakn. Aev YOELGAOTNXE VO EXEXTEIVOURE T dLr] pag £vvora Tov aptBpon,
emeldN atd TV apyr] mephdpBave xal Toug deLpoug aptdpone.

86. T'ia va prdoet Tou dnerpoug aptfpoig tov o Cantor etodyel Ty év-
voia g oxéong Tov «axohovBi ot pia axolovBias, tov drapéoet and m
dunn pov «axorovBd oe pa geLpd». ZVppva pe Tov Cantor Oa eiyape o
axohovBia av, L.x., TAXTONOLOVOANE TOVG TETEQUONEVOUS BETIROVS axe-
oalovg pe TéToLo 100, HOTE oL Povol va axorovBolv o évag Tov Ghho je ™
QUOLXY TOUG TELRA, %at TTapdROL Yo Toug Luyong, alhd e ™y modofetn
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ovpbaon du naBe Luyde aotBuog axohovBei Ghove Toue povoic apBpoe,
2" avo) my axorovbia, o 0, A.y., Ba axohovBotice tov 13. AMAd o 08ev Ba
dradeydtav xavévay agiBpd. Avm dpuwe v xatdotaon dev unopel va ta-
QOVOLAOTEL 0TO TAA{OLO TOV 0QLOROY OV Y1t TO «axoAovBd Ot uLa OeLd».
Mool xaveig va amodeiEet e avomood T1dmo, xweic va yoetaotel xavéva
aElwpa davelopévo amd my enonteia, 6T, avo y axohouvdel Tov X OTN OELRA
@, TOTE VLAEXEL Eva avTikE(EVO TOU EOYETAL 0T OELOG apéong TOLY ad
tov y. Mov gaiverat, howdv, ot axdpa dev Stabérovpe évay axpibn opt-
opd pe myv évvora tov Cantor. "Eroro Cantor emiahe(tal pia x@mng Huot-
OLDOON «EOWTEQLXY ENOMTEL W , ExE GOV Bat EQENE Vit yiveL TpoondBeLa va
BoeOel amddeiEn and opropois — xat mBavéy va propel va Goelel. Ao
Vopitm mog prood va meobhéypm 1o mig Bu progooay va optofoiy autég
oL évvoreg. Onwadnote, Sev METEL TOVTES OL TAOATNOAOELS Va BewonBovv
O ap@ELodRINoN ™S VOIPATTAS 1) TG YOVIROTTAC QUTHY TWY EVVOLDV.
AvtiBeta, xahoowoilw avtéc Tig f0evvec i etéxtaom mg EMLOTNUNG, Ylatl
odiynoav omy xataoxev evog xabaod aoBuntixon dpdpov yia tovg
aviTeEQEOVS Aelpovg aetBpong (duvdipuers [dnh. mhnBagibiovg)).

Zvunéoaopua

87. EAtiw ng pe ToUTo 10 yousmtd éxava evhoyopavi Ty droyn 61t o
vopoL Mg QLB elvar avahuvtirés xp(oels wat, enopévig, a priori. “E-
oL N agipmuinn yiveta arhdg e exéxtaon mg Aoyic xal xde med-
Taon e agimrunig yivetar hoyirog vopog, av xat tapdywnyog. Ot EQap-
poyég g apLfpmuinis otig eEnyioeis Tov guotkdv aoBpdv yivovrat ho-
yu| eneEegyaoia Tmv yeyovotmy e magatijononc?’. O UTOAOYLONOS YiVE-
Tal oupepaopds. O vopor mg apiBunuxic dev yoetdlovial, dmwe mi-
otevet 0 Baumann® moantun ET{QEWON YLA VU ITOROVY VL EPAOPOOTOVY
OTOV EEMTEQLXG KOONO" YiaTi oTOV EEWTEQIXG XOOWO, SN, 0TV ohdmnTa TOU
LDOOU RUL TWV TEQLEXOPEVIIV TOV, DEV UILAQYOVY EVVOLEC OVTE 1OLOTNTEC EV-
voldv ovte agibpol. Exopévig, oL vopor touv aptBpot dev epappdtovrar
npaypatikd otov eEmtegued xdopo: dev eivan vopor mg puong. Qotdoo
JLUTOQOUY Vi EQUOHOOTONVV OTIS ®OIOELS OV 10X VOVY YL T mpdrypata Tovu
€EWTEQLROU XOOROV: Eivean VOO THV vORmY ™S puone. Aev Bebardvouy
H6vo deopovg [Zusammenhang] petal gaivopéva, alha petakd xolosmv:
rat 0 autés [1g xpioetg] avijxouy ot puotkoi vopoL.

88. Elvan pavepd 6t o Kant® —{owg exeldi édwoe évav mohh otevé opt-
opo- vrotipmoe my aia Tov avalutrby xploswy, av xat (paiveTal Twg

ely€ 0TO VOU TOU TV EVPUTEON ONpasia pie TRV onola Tig xonoponoinoa®.
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Av BoLOTOVE 0TOV 0QLOWO TOU, 1] SLAXOLON TV %EIOEWY OE avahuTLrES RaL
ot ouvOeTuxéc Sev elvar SieEodunr]. Te TETOLEC TEQUTTMOELG IWTOQOVUE VIt UL~
AoOUHE yia pio EVVOLa WG VTOXEIPEVO —OTWE TEORVNTEL ALd TOV OQLORS
TOU— %0 VA QW THOOUHE CV 1] EVVOLE TOV RATYOONIATOS TEQUEXETAL 0" AUTHY
1 6y1. AMG g progel va aupBel autd, av To vroreipevo ival Eva ato-
uxéd avrreipevo; "H av n xpion elvor vtaprtixy xopion; Ze TETOLES TEQL-
TThoeLS SeV LTOQEL Ve YivEL AOYOS YL EVVOL VTTORELUEVOL HE TOV TOOTO TOV
Kant. ®aivetal twg o Kant Bewpel 6t 1 évvora xabooiletal pe mapdfeon
yapaxrTELoTIROY [xwols tdraitepn didtaktn): ahhd and 6hovg Tovg TdTOUG
OYMUATLOROV EVVOLDY, AUTAS Elvat 0 MyOTEQO YOVIHOS. AV EEETGOEL RUVE(S
ToUg 0ptopovc tov ddoapue, dev B 6oeL xavévay 0pLoRO CUTOY TOU THITOL.
To (510 LoYVEL YLa TOVE TOOYHOTIRG YOVLIOUG OQLOHOVE TWV padnpatinay,
A.Y. TOV OQLOPO TNS OUVEXELAS pLag ovvapTnone. X avtoig dev Gpioxoupe
Evav ahd xatdhoyo amd yaaxmeLoTixd: ®aOe arolyeio Tov 0pLopol £xEL
fvav eohtepo, Ba éheya, opyavixd deopd e ta dhha. Mmogel naveig va
Staoagnvioer exontnd avt ™) Sapopd ue T HoNdela pLag YEWUETOLXNS
ELROVaS. AV TAOAOTOOVHE TIg £vvoLeg (1] TO TAGTOS TOUG) HE TEQLOYES EVOS
emutédov, 1ot 1 évvora tov opifetar pe anhi Tapdfeon XuouUTNELOTLXMY
AvTLOTOLYEL 0TV EQLOYT) 1] Omoia ElvaL XOLVY) OF OAEC TIG TEQLOYEG TTOU TTU-
OLOTOVY Tt RaBOQLOTIXG XAQURTIOLOTLXA AUTY] TEQUMAE(ETUL ANTO TpRaTY
twv oplwv tovg. Enopévug, o' évav té1oto 0plopd 0pofetodpe —yLa va p-
MIOOURE UE ELXOVEC— piat TEQLOYT XONOUHOTOLDOVTAS HE VEO TEOTO YOUNpES
o £xovy 101 500el*!. AMG 1’ avTd SV TEORVATEL TILOTE OVOLAOTLRA VEO.
Ou yovipétegor optopol xapdCovv 6ota tou dev fitav Non doopéva. Aev
BAETOUILE EX TWV TEOTEQWV O, TL UG ENLTOETOVY VU OURTTEQUVOUNE" £0() SeV
Byatovpe and 1o xoutl poévo autd mouv Barope péoa. AvTd To CUNTEQQ-
opaTa ENEXTE(VOUV TN Yvhon pag xat Ba £QENE, OUIPOVA ILE TOV 0pLOPO
tou Kant, va BewonBoiy ouvBetinég [xpioeig] wotdoo pogotv va anodet-
%000V pe xabapd Aoynd 1pdmo* enopévag, eival avahutizés. Ty xpay-
ROTLROTTA, TEQLEXOVTAL OTOUS OQLOpONG, alhd 6Twg TO PUTO 0TO 0TGP0,
Syt Omwg ta dondpra oto omitt. ZTuyvd OEIaLONUOTE TEQLOTHTEQOVS OQL-
opoveg yia va aodeiEovpe pia tpdtaon mov, enopévug, dev TEQLE ETAL OF
ROVEVOY OO TOUC HEROVIOUEVOUS OPLONOVS, WOTO00 OIS WTOOEEL Ao
Ohoug pali pe rabapd hoyixod Teomo.

89. IMotmel andpa var aviitaydm om YEVIROT)TU TOU XUVILOVOY LOXLOL-
oot ywoic aroBnunémra [Sinnlichkeit] dev O pog dwotav xavéva
avreipevo. To undév xat 1o éva eivar avixelpeva mov Sev ptogolv va
pac do0ovv wid Ty aloBnon. Ard xat 6oot vroomeiLovy Tt ot jurEdTE-
oot apifpol elvar ETorTEVOLOL, TEEMEL TOVAaLoTOV Vo dey oy OTL xavé-

s . . Joon s
vag and Toug aptpove tov vaegbaivouy tov 1000'™™ Sev wrogel va toug

70

H PIAOZODIA TON MAOHMATIKQN

S00&l emorTIG ®aL GTL, WOTO00, YVwolLove ripuToon TEAYHATH YL AU~
tovc. “Towe 0 Kant va xonotporototoe tn AEEN «aviixeijtevo» pe ®amwg dLa-
POQETIRG VoMU, GhA( TOTE OL TAQUTNOTELS TOV dev aqogoiy Tov undEv,
tov 1) Tov aptBpd pag N, yrati avtol dev eiva oUTE EvVOLES” ETTLTAEOY O
Kant areaitel vo ouvOEOULE ETOTTIRA TNV EVVOLA IE T( AVTUXELPHEVE TNG.

[Mia va pny xatyoen 0o 6T hayve aoipavra Peyadia oto £0YO pLUg PE-
yahoegpuiag mov npénel va ) GAémovpe pe gvyvopoolivy xat oebaopd, m-
OTED® OTL TOETEL VEL TOVIOW %Lt Ta OMtel e 0T ONO{C TUPPOVOVUE” VT &l-
vaL TOM mEpLoodTeon and Ta onpeia draguviag. Ta va BiEw HOVO auTd
nov éxovy dyeon ouvagera ie o Bépa pag, Hewom Twg o Kant mpooépepe
ey @hn vineeoia pe To va draxivel 1g avahutinég xat T ovvBeTinég xoil-
oe1. Me 10 va yapaxtnoioet ouvOETLxég xat a priori Tig A OELES TNG YEWUE-
tolag aroxdhunpe Ty Taypatie pion Tovg. Avtd agilel va 1o enavaha-
BeL navelc, agod xat ofpepa Sev avayvweiletaw mavra. Av o Kant éneoe
£E® oyeTLnd e TV aoLBpTIRY, QUTO XATA TN YVOUT) LoV OEV HELDVEL OVOLA-
ot v aEia Tou égyou Tou. T autdv onpaoia éxeL 10 va VIADYOUV OUV-
Betixéc a priori xnploewg: dev ExeL peydhn onuaoia, av ug Boloxer ravelg
HOVO 0T YEWUETOLM 1) UL OTHY aptBpunTiny.

90. Aev toyvoitopat OTL éxava TEQLOooTEEY ard mbavi v avahuTixn
pion Twv apdUNTIROY TEOTACEWY, YLaT{ TAVIK poel va applbalel na-
veic yia 10 av elval duvatdv va aroderyfoiv ATORAELOTIRA GTO AOYIXOUg
VOROUS, YWOIE 0F ®AmoLo onpelo Mg anddeEg ToUg va ExEL avaperyDel
AMEEATHON TN ATOdEMTLRY papTupia dhhov eidovs. Avtin apgpLbolia dev
Stk veTan eviehig o0Te and Tig evOeiEelg mov Edwoa yra ™y anddelEn peot-
%V TPOTACEWY" WoQEl va StahvBel povo av dobei pra ovprtayig ahvoidu
CUNTEQUORMY TETOLAL, DOTE OAKL TU WTODELRTIRG 6YUATA VI CURRORPDVOV-
o pe Eva atd Toug A{youg #avOVES CURTEQUOROY OV avayvopilovral wg
xaBupd hoywol. "Etor, péxot onueoa, oyedov moté dev 560Mxe anddelkn
aUTOY TOV EidOUE, YLaT 0 pafnpuaTivds travoroteita av xabe uetabaon oe
véa xpion eivat Teddnha 000, xwEls va EQEVVA av 1) (puom autol Tov TEo-
dnhov elvat Aoy ¥ eonun. Zuyvd éva téTolo 6 eival ohdxAnon -
TOM] Lo0BUVaN HE TOMMES AThES OVVERUYWYES, XAl O avtd PToQEL va ToV-
nHoEL 1AL and v emontela. [Tooywodpe pe dhpara, xaw yu auTO YEVVLE-
T 1) EVIUWON TG T paBNiaTid YoNotoToLotV pia vrepBohird Thov-
ot rovuhia xavovmy ovtepuopod. Matl, 6o peyakvtepo eivat 10 ahpa
1600 TTLO TOMITAOROL E(VUL Ol CUVOUAONOL UTADY CUVETUY®YDY KAl ENLO-
RTdY aELORATMY, TOU QUTo avTTEoowRevEL. Q0T000, 1 opBoTa pLag
tétorag HETEBaong EiVaL OULVE APETU TROWAVIS, XWQIS moté va ouveLdnro-
rotovpe Ta eviLdpeoa Bipata xat, xabog dev TUELOTA EVaY UTd TOUG ava-
YVOOLOREVOUS THTOUS AOYLZOY CURTEQUONOY, EINITTE apéowg dratedepé-
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vou va Bewgfjoovpe avt) ) paveey petabaon wg EmorTixy, Rat my ali-
Bewa Tov oupERGopaTog mg ouvBeTIRY, axdpa xaL drav To tedio TG eyxv-
edtnThg g extelveTal tépa and To emonTind duvatd.

91. "Qote eival avadTENTO TO alTpa: 0TO CUPITEQAORG TOETEL VaL ATTO-
pevyovral Ta dhpata. To 6Tt autd avomnoteital wohd Soxola opeiietar
oto én n duadikaocia avomehs x¥hpdrwong elvar eximovn xat aviapd.
Kdbe xdnwg nepinhoxn anddekn amerhel va yiver vrepBolxd paxpooxe-
Mg. Emumdéov, 1 vrepBohuxn mowkihia Aoyindv nopgpdv wtov expoatet n
YADOOQ SUOYEQUIVEL TNV ATTOPOVOON WLAS OPASUS XAVOVWY CUPTEQATUON
MOV VA ENAPHOVY Yiat OAEG TLG MEQLITTMOELS RAL, CUVAQ, Va E(VaL EVOUVO-
TTOL.

INa va pewdon Tig ENTTMOOoELS auTig g ®axig xatdotaonc, exwvénoa
™V EVVOLOYQA@{a ov. ZxoMEG TNG EIVAL VL TAQAYEL EXPOAOELS OUVTOPATE-
QEG XOL TTLO XATOANTTEG, Kat v gonoLponoLel éva eldog utohoyLopot baot-
Opévou o€ évay TeneQaopévo agLBpd otabegdv xvioEmY, HOTE Va v ETL-
toénetal xapia perd@baon mov dev axorovBel Toug xavdveg oL ooiot 1poo-
droplotxav wa yra névra® . Exopévas elvan adivaro va nepboet anaga-
wenm pla vroBeon. ‘Etor, xwolg va davelotd aEidpata and my eno-
nrela, anédeia pla mpdraon® n onola ex modme Gypewe paiverar ovvBe-
T — €8 Ba T Sratundow pe Tov eErg Te6TO:

Av 1 oyéom xdBe péloug pag oelpdg e Tov HLadoyd Tov elval povo-
OYjHavT, ®aL av oL m xat y axohovBolv Tov x 0’ avty ™ oelpd, ToTE 0
y oonyeital Tov m o’ aun) T oeLpd 1) oupTiTEL HE TOV M V) axolouBel
oV m.

>q&.nc3 my anoSelEn wroeel naveig va dew Gt ow avakvtixéc noloeig
HITOQOUY Va ElvaL TEQLEXOUEVE TQOTATEMY IOV SLEVEIVOUV TN YViDom pag™.
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01. M. Dummett, ‘Frege’, Encyclopedia of Philosophy (ed. P. Edwards, 1967), vol. 111,
0. 226.

02. Charles Parsons, ‘Mathematics, Foundations of' Encyclopedia of Philosophy (6. 7t.),
vol. V, oo. 194-196.

1. v tpéxovoa yhbooa n MEn Bedeutung onpaivel «omuaoia, vonuar, xat ota ay-
yhnd anodidetar e ) MEN meaning and 10UC PETAPEAOTES TOV newwévov, tov J, L. Au-
stin mov petégoace ohoxAno To GibLio k. tov Michael S. Mahoney nov petégppaoce o
xelpevo omy avlohoyia twv Benacerraf xat Putnam, "Opwng, o Frege mpoteivel pla ompa-
owhoyue Dewpia g omolug magdyovieg siva: to xempa (Firbung), 1o vonpa (Sinn) xa
1 avagopd (Bedeutung). Axohovfdvrag tov Dummett, Ba ovopdoovpe onuaoit pag ex-
poaanc «exeivo mov yvwplLet xaveig drav xatakabaiver v Expoaom avo» (‘Frege’ En-
cyclopedia of Philosophy, 1967, 111, 231). To vénua mg éxpoaong e oglletat «wg o népog
e opuasiag ™G, To omoio oxetitetal pe Tov xabopiopd mg tipc aknBelag tov MOTA-
oEwv oTic onolec eppaviletal v éxgppaon avti» (Frege, Aovdivo, 1973, 0. 89), evi 1o
yompa ™mg éxpoaoc Sev ennpedler Tov xaopropd g tipig ahndeiag. Adyou yaen, ot
MEEELG ‘war’ ket 'ahhd’ Exouv 1o (510 vonpua ahhd Stagogetixd xompar To (dlo xat ot MEELg
@hoyo, qpapi, drt, dpdpwy, (xmog. O Frege Dempotoe To ‘yodua’ SEvTepEvoV xat To ov-
OxETLLE PE TNV ELXOVA TOV 1) EXpOUON PEQVEL OTO YOU TOV X0HOTN. Avagopd evis Gpov &l-
vau 1 oUvBEoy Tov pe pia eEwyhoootky oviémTa - 0 hoyirdg THR0g TE OVIOTTag auTic
eEaptdral and ) hoywxi xamyopin oty onola avixel 0 6pog. Ty avapopd TEETEL va
Staxplvoupe avitpeoa oty ovIoTTa pE MY onoia oUVHEETAL 0 HROG —{LTOPOVHE Va TV
OVORGOOUE «QVTLXEIREVOR 1), TANPEOTERU, cavTiRE(PEVO avapopdgr—, ®ui 0To dEopd jE-
taEd 6pov xat aviikepévou, tov ovopdletat kat «epunveiar. Exiong hépe 6110 6gog «ex-
npoowrel», ovopdter, oupbohiler, onpaiver To avuzeipevo. Tavrmg n AMEN avapopd €i-
va Texvirde 6pog xat Sev axokovlel mv xow xprjom. B. xai Frege, ‘Ueber Sinn und Be-
deutung' (1892), eMh. petdqoaon 16kng Matéhhny oto meguodind Asvxakiny 17(1977), 19-
40 |Z<E].

2. «ITapdotaan» pe Ty évvora evog Tpaypatog rov poudte pe eova (Bild).

3. ¥ro mpwrotumo Gold, yovods. Akkalm m MEN yia va éyw tapdderypa e TE00EQU
yodppata [ZM].

4. Eda dev eival 1) aveipeon evog Staompatos pe pjxog dx poaypévou and dvo Eeyw-
ototd anpeia, akhd 0 0pLOJOE TOV VORPRATOS piag tavtdTTag, 6mmg Eival n:

df(x) = g(x)dx

5. Avti n AEEN pe Ty puyoloyixn onpaoia, Gyt pe my Pugopuotky onpaoia.

6. Baumamm, Die Lehre von Zeit, Raum und Mathematik, vop 11, 0. 565. [Hume, Trea-
tise, Book I, Part 111, Sect. 1]

7. Bh. E. Schroeder, Lehrbuch der Arithmetik und Algebra (Leipsig, 1873), o.
7-8 E. Kossak, Dic Elemente der Arithmetik, Programm des Friedrichs - Werder'schen
Gymnasiums, Berlin, 1872, 0. 16° G. Cantor, Grundlagen ciner allgemeinen Mannichfaltig-
keitslehre, Leipzig /1883,

8. Ma va expealoped mo GveTa xat va yivopat ev2okoTepa ®aTavonTog, ko yia na-
paddnhic. To ovolaotxd jEpoc avnis mg emyElpnpatoroyiag wropel evxola va peta-
pepBei oty nepinTmon ™M apBpunTsg TavTdTTaAC,

9. Non inclegans specimen demonstrandi in abstractis (éxdoon Erdmann, o. 94).

10. AxOpa aegloodTego, GTav ora YEppavixd ) AEEN onpaivet «(0og» 1j «dpotogs |ZtM].
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1. Adyou yapm oe pla vroBetinr] volon, ) tevtdTa RUTEVDOVOEOY PTOEF Vet Eppa-
viletal wg «MPOXEIPEVI» 1) WE «OVIITEPUOL»,

12, Avto deiyvet to ogrotxd aofpo. MNa péva évvora elvan exeivo mov wroosi v eivat
namydpenua evég evixon neptexopévon xolong (singuliiren beurtheilbaren Inhalts), avri-
#E(EVO auTd MoV PHogel va elvar Suvatd VTOREIEVD EVOS TETOIOU TEQLEXOJIEVOU Rolons.
[Enpeubote mwg yua Tov Frege 1o «repegdpevo xpiongs dev eiven ugohoyind: mpdxetta
¥ avtd nov Gebauve pia npdraoy, pwtde pia epdmon wth. . . Z1E]. Av oty modtuon:

« narevBuvon tov dEova Tov mAeoxoniou oupinTer e T xatenluvon tou -
vou aEovan
femproovie wg uroxelpevo My xatetBuvon tou @Eova tov mkeoxonion, THTE T0 xutyo-
onua elvar «oupinTer pe my xatevbuvon tov yivou dEovar. Avto elvat wia évvora.
Abha ) ratedBuvon tov yijvou GEova eivi povo REQog Tow xaTyopRiatos” apot jutopel
va yiver [yoappatxd] vroxelpevo, avn eivad éva avixeipevo.

13. O Frege emvonoe avtév to véo 6po xat ota ayyhxd jegol Tav anodidovy we
equinumerous. 0 J, L. Austin tov anodider wg equal v npoolites 61 0 dpog Gleichzahlig
ivar emvonon mov xuolohextixnd onpaived «identity-numerates 1 «tautarithmetics. Ot .-
hot ovyypageis yonoiprononoay 1ov 690 similar ~6poLog- ahhd g xatyydena Tou doou
#Adon), oy Opwg waL Tov 6pov Evvora. Mpotipd Tov mo ebyenoto dpo (vog [ETM].

14, Motedn 6t avei va Aépe «nhdrog mg évvoragy Ba pogovioupie vo toiue «tvworas.
Qotooo Ha vmijpyay d0o avipeioelg o' autd:

1. autd Oa ovyxgovitav pe my npoyevéoteon Gebaimon o o1t oL empiéEpovs aptd-
pol elvar aviuelpeva, 6mwg Selyver 1 xpijon Tov oprotixod dplpon ve exgppdorg
6nwg 0 «0 agLipds Sos, xat 1o 61 elvar adivatov va whfooupe yuo éva-ta, dio-
T 1tk otov nluvuxd, drwg exions xat and 1o YEyovog Gt o apinde aroteked
povaya éva pépog Tou XRuTNyoeuatog pag aptbpn g djhwons.

2. 0L EVVOLES PIT0ROTUY Vi ££0UV TO {810 TTAATOC Xwoig v oupniTouy.

Exw m yvium nog xat otig §00 avippioes vrdoye andvoion autd dpog Da e
odnyoloe EEm annd Tovt Ty épevva. Mpoimobétm mws o avayvdots yvmpiLet T eivat 1o
AMLTOS Juag évvolag.

15, Avtd dev mpémer va ovygEeTal e Ty REQInTmon GO 10 wriuts GuvOEEL OVO (utvo-
HEVIRG vioRE{EVa alkd, oy TpaypanuxdéTyTa, ouvdée Sio TeoTaoELs.

16. To idio xaw n aviiotpopy ™ Av 0 wouliog mov taeidler oy évvora F eivat o
(D1og pE avtdv ov TapLater oty évvorr G, 101e 1 évvora Feivar {on pe v évvola G.

17, Eviehig SLapoeTiud moaypa EivVaL 0 0pLopos EVOs QVTLEELEVOD HEGm JLaS EVVOLas
oy onoia uRayetat. AGyou yapn, 1 ExpEaon «1o péyloto moaypatind xhdopas dev fxel
TEQLELOPEVO, Yiati To opotxd apfpo amaitel Ty avagopd oe fvi kaloglonévo avtirei -
Hevo. Ao v ahin pepud, 1 Evvora exhdopa pxoTepo Tou In eivar avemiknmon. Na va
amodeiEouje HT dev vapyEl TET010 ¥AGopa, LOELLAAOTE uTi| TV fvvorc, pohovatt e-
oty pla aviipaon. Qotdoo, av BEkape va YENOWHOTOUO0UIE (Ut TV EVVoLa yiu Vi
opiooupe éva avire{pevo ov va vdyeta o auty, Ba qray GG aapaitTo va dei-
Eovpe moiita S0 ywpLotd npdyata:

I. 0Tt ranolo avoxrelpevo vadyetal o” aumiyv:

2. OTLPOVO Evit aVTLKEIHEVO VIAYETAL 07 cuTiv.

Eqdoov, howmdy, 1 oo air’ autég Tig MEoTaoets eival Weudnz, 1 éXygoaon «to uéyioto
REOYNATIRG ¥AGOU» OTEQE(TAL AVa(ODAS.

18, Bh. v mponyovuevn onpeinoy,

19. Anh. pic mpdTaon mou dev eivan yevin),
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20. BX. Erdmann, Dic Axiome der Geometrie (1877), 0. 164,

21. Halle /S, 1879, [E7ic § 23-31 eneEepydleral pia Bempoia Tov axokovBudy — etdixd
e zhnoovopudtTag pag idomrag F ota pékn me oewpdg ¢. ZtM|.

22. Avo ndev eivar apiBpog, ToTe 0 idrog 0 n Eival TO POVO 1EAOG TG OELRAG TWV (UOL-
»iv apLBpdy Tow Miyet otov n. Aev moémel va oxavduliLetal xaveig i’ avni v éxgoaon.

23, OE. Schroder (6.1, 0. 63) qpaiveran va Dempel aut) Ty 1poTaom wg ouveRewa evog
avonipatog ovpGohiopon, mov Ou progotoe va evvondel duagpogetind. Edd npénel va
rapatnonfel Eavi ) xax) watdotaon wov Ghanter ohoxinon my nagovoiao tov - dev
riven oté oagéc av o aptBpdc eivan otploko ra, av tovto ovpbaiver, towa elval n ava-
Pooct Tov, ) av o aptBpds eivae o idlog avapopa evig cupbolov. And 1o yeyovos OTL vlo-
Detovpue Sragpopetind ovpboka, date va pny exavépyetat 1o idto ovupbolo, dev anopptet
oL avtd ta ovpboha Exouy DapopeTixéc avapopEs.

24, O Frege yonowonoiei 1o ovpboho =;. INa va ovppoppuovpe pe v Tpéxovoa
TQUATLEY, TO AVTIXATAGTIOMLE [LIE TO TOMTO Ypappa Tov ebpaixot akpabitov pe Selxt
undiv — dudbale akép-undév [ZxM].

25. Grundlagen einer allgemeinen Mannichfaltigkeitslchre, Leipzig, 1883,

26. Avm)n Ex(pEao @aivETaL Vi OUYXpOVETAL [LE TIS TPOYEVEOTEQES TUQATIONOELS OV,
OTIC OTO(ES TOVIOQ TNV OVIIXELUEVIHOTITA TOV EVVOLOY' 00TO00 EDM VTOXELEVIXT Elval
novo n opoloyia.

27. H ida mapamijpnom gureoréyet 1o pia hoyoo doaotmotdomra.

28. Die Lehre von Zeit, Raum und Mathematik, vop. 11, 0. 670.

29, Kotria rov Kallapoi Adyou, exd. Hartenstein, 1o 111 0. 39 x.e. [[Tpdrumn. éxd. A
6%.e./B 10%.e.].

30. o, 43[B 14] kée 61t prropoijie va vatavofooupe pla cuvBetn] xplon ovppova
HE 10 vopo ™me aviipaong, av rpoimolécoupe pia dhn ouvBerin tpotaon.

31. To ido ovpbaiver xat av Ta xupaxmpLotixd ouvdéovial pe 1o [dralevrtind] wi».

32, 'O.n., top 11, 0. 82 [[TodTunn éxd. A 51/B 75].

33, Avtifera pe o ovpboliopd Tov Boole, tpoopiopds g eivat va exppaoet oy povo
T AOYIRY] o] ahhdt Hal TO TEQUEXOIEVO TMV TROTATEMY.

34. Begriffsschrift, Halle a/S., 1879, 0. 86, tomog 133,

35, Onwodirote avty n anddeEn Ba Dewonbel paxpooxehnc pelOVERTNIA OpWG TOV
{owg Oa pavel 611 aviiotafpiletal —xat pe 10 Tepurdve- wrd m oxedov andhvm be-
Gardmra o1 Sev epiEyEL Labog 1 yaopa. Z1oyog pou frav TOTE va Ta avaydym Gha otov
ehdytoto duvard apbpd and doo yivetar amholotepovg hoyiroig vopove. I't" avtd xaw
YONOLOT0ioE goviya Evay ravova gupepaopo. Qotdo0, xaw TOTE axdja, enomnava
otov [Tpdhoyd pov (0. VII) 61 yia naparéon epagpoyég ovviotdaral n anodoyil KegLooo-
TEQWV XAVOVIOY OUETEQopOT. AUt prtopel va yivew yopic va yahapmoet i abuoida twv
QUITEQUOIV, ®at 11 auTd Bu frav dSuvatdv vie metiyer xaveig évav aBoonpelnto 6abud
ovptuEne.
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